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Incipii Fios Leonardi BigoUi jnsani super solatio- 
nilms qiumtmdam qufisHonum ad mmerum et 
i^geoimtriam vel ad utrumque pcrtincnlium. 



Intellecto, beale paloi ol doiiiìnc venerande R. dei gra- 
fia sce Mar. Incosmidìu diac. Card, digaissime, quod. meo- 
rum operam copiam non preoeptive saUim, cpiod vo9 ma- 
^is decebat, scd simpHciter pelere faistìs per litteras vestre 
sanctitatis dignati; nthilominus tamen petitiooem ipsani 
reverenter suscipiens in mandatis, non soluiu parere voto 
vestro salegi devotios in hac parte, verum etiam de qua- 
rumdarn solulionilnis questioimiii a quibusdam philosophis 
serenissimi domini mei Caesaris, et aliis per tempora mihi 
oppositarum, et plurìum quo subtilius quam in libro maio^ 
ri de numero, quem conposoi , sunt solate, ac de multis 
quas ipso mei adinveni; ex dilfusa quidem multitudiue con- 
pilans hanc libellum ad laudem et gloriam nominis vestrì. 
conpositum» florem ideo volui titulari, quìa illa vobis flo« 
rida clericorum etcg;antia radiantibus dtctavi. atc^ue cliam 

quia ibi nunuulic bunt floride quamquam nodose appubilc 

I 



% 

questiones, tanqoam geometrice quam arìtinetrice ìndaga- 
tionu vigili sic probabiliter enodate,, ut nedum non soiuai 
floreant ìq se ìpsìs, immo et qaod per eas, velut ex radi- 
cibus plantule, emergunt ìiiniiinere questìones, quibns ìn- 
terdum vacare , si degnabitiiini , poteritis si placebit inter 
curas et occupatioues vestras ob otiositate illa, que virtu- 
lum est Qoverca, vacando sub exercitatione ingenii, solatia 
etìain nec slerilìa sed officiosa «captare. Si autero hoc no* 
vero a vostre cicmentie benìgnitate acceptari , quidquid 
amene subtilitatis vel utilìtatis ulterius adinvenero, eidem 
operi» ut vestram merear gratiam adìpisci, obnoxius cumu- 
labo, eadem et me ipsum correctioni dominationis vostre 
affecluosius sup^mnendu. 

EsDpUcit prohgus incipii irackOus einadem. 

Cuoi coralli waiestate vestra, gloriosissime phncepstrj- 
derice, magister Johannes panormitanus, phylosopfaus ve- 
ster.'^isis mecum multa de nomeris contulisset, inlerque 
duas qucstiuncs, que non minus ad geometriara quam ad 
numerum pertineni, proposuit, quarum prima fiiit ut inve- 
niretur quadratus numerus aliqois, cui addito vel diminuto 
lAivirtu quinario | numero, egrediatur quadratus nmnerus, quem 
quadratum numerum » ut eidem magistro Johanni retuli , 
inveni esse hunc numerum» undecim et duas tertias et cen- 
tesimam quadragesimam qoartam unius. Cuius numeri ra- 
dix est ternarius et quarta et VI unius, cui quadrato nu- 
mero si addantur quinque proveuient XVI, et due tertie 
et una centesima quadragesima quarta, qui numerus est 
quadratus, cuius radix est quatuoret una duodecima. Item 
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si aofenmlur V ab eodem quadralo numero, remanebunt VI 

et due tertie et una centesima quadragesima quarta , qui 

numenis eliam quadratus est, cuius radix est duo et ter- 

tia et quarta ubìus. Et cum dìutius co^itassem unde orie- 

batur predicte questionis solulio, inveni ipsaui habcM'c ori- 

ginem ex muitis accidentibus, que accidunt quadratis nu- 

merìa et inler quadratos oumeros, quare hiac sunens'ma* 

feriam lìbellum ' racepi conponere ad vestre maìestatis 

celsitadinis gloriam, quem libellum quadratoruni intìtulavi, 

in quo contineljuntur rationes et probaliomes , geometrice 

floltttionee questionis predicte, et maltarum alìarum que- 

stionum solutìones, quem habere poterìt vestr|im ^ensitas, j ] •rir»- 

si celsitudiai vestre placuerit. 

Altera vero questio a predicto magìstro iohanae pro- 
poeìta fiiit, ut inveaìretur quidam cubus numerus, qui cum 
suis duobus quadratis et deoem radicibus in unum coUe- 
ctis essent vigenti ex bis que conLìnenlur in X.® libro 
Euolidis, et ob boo saper ipso X.^ Eudidis accuratius stu- 
4ui» adeo quod sinteoremata ipsins memorie coameadavi, 
et ipsaiuni intellectum comprehendi. Kt quia diOìcilior est 
antecedenti um et quorumdam sequcntium librorum Eucli- 
disy ideo ipsum X."* librum g)osare iacepi, reduoeos iatel- 
lectum ipsius ad numenim, qui in eo per lineas et super- 
ficics demonslratur; qui liber X • tractat dediver&itatibus XV 
iinearum reotarum , quarum XV linearum due vocantur 
rìte seu raliociaate , relique Xm dicuntar aloge sive in- 
latiocinate. Ex bis duobus ritis, una dicitur riti seu ratio- 
cinata longàtudine et poteotia , alia vero poteutia solum. 
Fér primam ex bis duabus intelUgitur numerus qui potest 
oumerari, ut unos, duo, tres, et oeterì; vel partes unita- , 
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ih, ut medielas, lerlia, et quarta , et cetere fractiones, que 

fid,iTttto uiiincs sunL ladicos | (juadratorum numerorum. Per secun- 
dam intelliguotur i*adices aumerorum raUocinatoram non 
quadratoram, unde potentia earum radicam nmneraturi et 
ipse radices numerari non possunt, et ideo vocantur nu- 
meri surdi. Et ex XIII."" predictis lineis prima est simplex, 
que vocatur inedia, per quam intelligitur radix radicis nu- 
meri non quadrati ; et ex reliquia » sex sunt radices nume- 
rorum btnomiorum , hoc est duoram nominum , relique 
sunt radices recisoruin- £x duobus quidem noiuinibus sunt 
numeri compositi ex numero et radice, vel ex duabus ra- 
dicibus, ,que compositio fit sex modis. Recisus quidem nu- 
inerus dicitur residuum, quod est inler numerum et radi- 
cem, vei inter duas radices, quod etiam lìtsex aliis modis, 
ut Euclidea dicit. £t cum studiose super hos qnindecim nu- 
meros, et super eorum diversitates cogitarem, inveni nul- 
lum ipsorum congruere posse uni ex X radicibus supra- 
dictis, que cum duobus quadrati» et cubo sint XX, ut in 
sequentibus geometrico demonstratur. 

Adiaceat quidem lìnea a 6 (1 ) prò una ex dictis decem 
radicibus, cui applicetur superticies rcctiangula b d latitu- 
dinem faciens rectam d g , que sit X. £t recto quidem ò g 
applicetur superficies rectiangula e g equalis cubo, qui fit 
a numero a b. Rursus recle e z aplicetur paralilogramum 
j c_ orlhogonium j~2 equale duobus quadratis, qui tiunt a nu- 

mero a b; erit ergo tota a I superficies rectiangula et equa* 
lis XX; sunt enim anguU a b g et g b e recti, quare indi-^ 
l'ecto est linea 6 e imee b a, Simililer demonstrabitur in- 

(4) Vedi Fig. 4. 
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directo esse linea e f \ìnee e 6. Quare tota a e linea recta c 

est et continua, similiter et linea d l est recta, paralilo- 
gramum ergo est superficies a <> et est orthogoaium, cum 
Omnes anguli tpsius aint recti , et est X unaqiieqae linea- 
rum ad ez ci. Verum quoniam linea a besi una ex p ( j 
supracriptìs X radicihus, erit superficies a g equalis X ra- 
dicìbus predictis» cum linea b g sit X. Siquidem et super- 
ficies d s est equalis cubo, qui fit a radice a 6, et super- 
ficies itaque e t est equalis duobus quadratis , quorum 
uDusquisque sit ab eadem radice a b. Ergo tota superfi- 
cies a I coatinetur ex uno cubo et ex duobus quadratis 
et X radicibus» qui omnes coniuncti esse xx proponuntur, 
quare superfipies a t est XX. Et quoniam unuiuquodque 
laterum a d et c ( est X, orit uaumquodque laterum a c 
et d f duo, cum superficies a rsit XX. Dico prìmum ita- 
que radicem a b esse non posse ex nomeris | ratiocinatis, /bi.>«vr«> 
neque ex radicibus ratiociaatorum, vel ex radicibus radi- 
cum ratiocinatorum , seu ex sex numeris coniunctis, aut 
ex sex numeris residuis suprascriptis , neque ex- radicibus 
coniunctorum vel recisoram. Et si possibile est, esto prì- 
mum radix a 6 ex numeris, qui sunt ratiocinati longitu- 
dine et potentia. Et quoniam tota a e est duo, et a d mi- 
nor est quam a e, ergo radix a b minns est binarìo , et 
quia positum est ipsam a 6 esse ex numeris ratiocìnalis , 
aut enim est ìnteger numerus ab, aut fractus. £sto prius 
integer si est possibile , et quoniam nullus numerus ìn- 
teger est minor binario nisi unitas , erit ergo radix a b 
unum; quare supcrticies b d erit X. et cubus, qui tit ab 
unitate a b, scilicet superficies 6 s» erit unum. Item et duo 
quadrati, qui sunt ab unitate a b, scilicet superficies e s. 
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erant duo, quare tota saperficies a i erit HJII tantum. Sed 

superficìes a t est XX , non ergo radix a b est numcrus 
in telnet-, ^imiiiter ostendetur quod numerus a b non est 
fractus. Si fractus enim est numerus a 6, cum cubicatu^ / </ 
eg;redìnntur ex illa cubicatlone fractiones , et fractiones 
fractioiiis, et fractiones fraclionis fraclionis, et cum mul- 
tipiicatur in se numerus a 6, si est fractus , ^;reditur ex 
duplo multiplìcationis eius fractio fraclioniB, vel fraetioDeB 
fractionis. Et cum muUiphcatur idem numerus ruptus, 
sciiicet a 6 in 6 scilicet in X, egredielur quandoque 
fractio vel fractiones tantum, et quandoque egredietur nu- 
merus ìnteger ex ipsa muUiplicatione. Cum ilaque multi- 
plicalLir a h m b g provenit nnriicrus b d, ai, cum cubica- 
tur numerus a 6 provenit numerus 6 », et cum duplicatur 
multipHcatio numeri « ò in se provenit numerus t l. Ergo 
si fractus est numerus a 6 ocGurrit quandoque in numero 
6 d fractio alìqua , vel fractiones tantum , et in numero 
quidem 6 s occurrunt fractiones, et fractiones fractionis , 
et fraetioneB fractionis fractionis, et in numero quoque 
e t occurmnt fractiones et fractiones fractionis tantum. 

^ undejconiungantur fractiones que sunt in numerìs ò d et 

6 s et s e, nunquam ex ipsorum coniunctione poterit nu- 
merus integer proereari. Quare si fractus est numerus a 6, 
fractus erit numeruò de, qui eì>t XX, quod est inconveniens. 
Et si numerus & d est sioe fractione, reliquus b l erit simili ter 
sino fractione, cum totus numerus a c sit XX, quod non p^)*- 
veniet cum in numero e t sint fractiones, et fractiones fra- 
ctionis, et in numero b z sint fractiones et fractiones fractio- 
nis et fractiones fractionis fractionis. Non ergo fractus est 

tbLtrtm numerus a d, ncque integer. | Ostendam rursus impossibile 
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esse qaod numems a b (\) sit radix alicuins nnnieri ratio- 
ciaati ; ducatur quidem a 6 in se, et proveuiat numerus 
b k, Bi ex 6 k ia b a provenit superficies rectìangula 
u k , que superficies est equalis cubo , qai iit a nomerò 
a b. Quare superficies k a cqualis est superficie! b % . 
equalium vero et uaum uai equalem habeatium auguluDi 
parallilogramoram contrarie potiuntur latera , qiie circa 
eqaales angnlossubtendfintur, ut in VI.* Euclidis reperitur. 
£rgo est sicut y 6 ad 6 Jl( , ita a & ad 6 e , et cum qua- 
tuor qutdem quantitates proportionaìes aunt, fueritqoe si* 
cut prima ad secundam, ita tertia ad quartam , et prima 
fuerit secunde coamensurabilis , et tertia quarte conmen- 
surabilìs erit, ut in X.*^ Euclidis repentur. Est eaim recta 
a b radix numeri, quare quadratus qui Iit ab ea, scilioet 
numerus 6 ifc. est ratiocinatus, et g 6 est deoem, qui est 
ratiocinatus. Ergo primus numerus '/ b conmensurabilis 
est secundo b k, quare et a 6 numerus» numero b e 
conmensurabilis est. Est enim a b radix numeri ratìocì- 
nati , quare et 6 « est radix numeri ratiocinati. Et quia 
a b coamcsurabiiis est ò e , erit ergo a b toti a e con- 
mensurabilis , quare a e est radix numeri ratiocinati et 
est oonmensorabilis potentia solum toti a e numero, sci* 
licet binario. Quare si a binario a c auferatur radix a e, 
qui sunt potentia solum ratioclDali , remanebìt e c abscì- 
sic , sive recisum , quod inratiocinatum esse ab Euclide 
in X.* demonstratur. Sed quia ex ductu <i 6 in se pro- 
venit numerus ratiocinatus , scilicet dimidium superiiciei 
e I, erit ergo tota superficies e k ratiocinata, cuius unum 

Vedi l'ig. 2. 
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lattts 2 est nitiocinatam , quod est decem. Quare latus 
6 c est ratiocinatum , quod superius ostensum esl esse in- 
ratiocioatum» linde impossibile est quod radìza 6 sit radix 
numeri ratiocinati, ut predixi. 

Aliter, quia linea a e est radix numeri raliocinati , ut 
ostensum est , et linea 6 js est numerus ratiocinatus , erit 
saperiicies d $ radix numeri , et superficies « t est nu- 
merus ratiocinatus. Qoare tota superficies d ì constat ex 
numero inratiocinato et ratiocinato, quod est incouveniens, 
cum superficies d i sit XX. Amplius dico quod radix , 
a b non est radix radìeis aliouius numeri. Sed si possi- 
bile est, esto a 6 (1) radix radìeis alicuis ratiocinati, et ex 
fiLtvmo ductu ilem a b in se | proveniat b k» et &l a ò in b k 
provenit superficies k a , que est equalis superficiei 6 s » 
hoc est cubo » qui fit a radice a b. Qoare est sicut g b 
ad 6 A: , ita et ab ad b e Et quoniam a b est radix 
radicis numeri ratiocìnati» erit ergo b k radix radicis nu- 
meri ratiocinatì> quare g b b k numeri conmensura- 
bìles sunt potentia solum, e% a b ei b $ conmensnrabiles 
suot simiiiter potentia tantum. Media enim est linea a b, 
hoc est radix radicis numeri ratiocinati, media ei^ erit 
et linea 6 e , et inconmensurabilis linee b a longitudine. 
Quare tota a e sii ex daabus mediis potentia soìum 
conmcnsurabiiibus , ergo a e est una ex duabus bime- 
dialibus lineis , scilicet radix unius ex conpositis nu- 
mérìs supradictis. Item ex ductu a b in se provenit 
dimidiuni superficiei e t, scilicet superficies / t»que super- 
ficies apHcata est linee ratiocinate l e , que est quinque ; 

(1) Vedi Fig. 3. 
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et quia quod a media secundam ritim et ductum , latitu- 
dinem facit ritim et incomensurabilem ai cui adiacet lon- 

giiiidino raliuLinala , riti vvi^o csl recta e e , et incomen- 
surabiiis recte I e loagitudioe, ergo radix numeri raiiocinali 
' est lìnea e c, et est incomensurabilis linee a c longitudine, 
potentìa enim solum sunt conmensurabiles. Quare reliquum 
a e recisum est, hoc est abscisio. Nulla enim abscisio est 
binomia, ut in eodem X.^ reperitur. Quare cum superius 
ostensa sit lìnea a e esse bìmedìalis, que modo invencta 
est abscisio , et quia nuUum recisum binK dialo, constai 
lineam a b non posse esse radicem radicis numeri ratio- 
cinati, quod oportebat ostendere Ostendam rursus unam 
ex predictìs radicibus» seilicet lineam a b esse non posse 
aliquam ex lineis conpositis, vel depobitis, nec ex earum 
radicibus ; sed antequam ad buius rei probationem perve- 
niam » volo proprietates ipsarum linearum denotare. Per 
primam quidem ex sex lineis conpositis intelligitur con- 
positum ex numero et radice, cuius numeri potentìa su- 
perhabundat potentiam radicis secundum quantìtatem 
alicuius numeri quadrati, ut si conponatur quatemarius 
cum radice soptenarii, potentia quatcrnarii e^t XVI , et 
potentìa radicis de VII est VII, et sic potentia quatemarii 
addìt vnn, super potentiam radicis de VII, qui novenarius 
quadratus est , et eius radix est m. Per secundam vero 
intelligitur conpositio | radicis et numeri, cuius radicis qua- ro<. 4 r^t» 
dratus potest super quadratum ipsius numeri secundum 
quantìtatem alicuius numeri habentis proportionem ad 
({uadratum ipsius radici^, catii (juam habet quadratus nu- 
mcrus ad quadratum numerum , ut si maius nomen sit 
radix de CXII, minus sit VII, tunc residuum quod est a 
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quadrato septenarìi, scilicet a XLVIllI in CXU, idesi LXIII, 
habet proporlionem ad CXII, sicul quadratila numerusVIUI, 

ad quadratura numerum XVI. Per tertiam quoque inlelli- 
gtlur coopositio duarum radicum diversorum numcrorum 
noa habentium proportionem ad invicem , sicut quadratus 
numerus ad quadratum numerum , el maiua nomen potest 
plus minoro, quod a conmenbuiabili sibi longitudine, hoc 
est quod differentia , que est iater ulrumque quadratum 
ipaarum radicum babeat proportionem ad quadratum maio- 
ris radicis. sicuti quadratus numerus ad quadratum nume- 
rum ; ut si primum iiomen fuerit radix de XVIII, secuodum 
de X, differentia que est a XVIIi usque In X, scilicet Vili, 
habet proportionem ad XYIII, eam quam habet quadratus 
nuraerus IIIl ad quadratum numerum Vili. Perquartam si- 
quidem iulelligitur conpositum ex numero et radice, qui nu- 
merus potest plus ipsa radice, eo quod ab inconmensurabiU 
sibi longitudine, hoc est quod differentia, que est inter qua- 
dratura ipsius ininii ri ot quadratum radicis. non sit quadra- 
tus numerus, ut accidit de quaternario et radice sexnarii. 
Per quintum autem iotelligitur conpositum ex radice alì- 
cuius numeri non quadrati , et ex aliquo numero, in quo qua- 
dratus radicis potest plus quadrato illius numeri secundura 
quantitatem numeri non babentis proportionem ad quadra- 
tum radicis sicuti quadratus numerus ad quadratura nu- 
merum, et coi^positum ex radice sexnarii et ex binario. Per 
sextam namque intelligitur compositum ex duabus radicibus 
diversis, quarum maior potest plus minore secundum quan- 
titatem numeri non babentis proportionem ad quadratum 
maioris radicis , sicuti quadratus numerus ad quadratum 
numerum, ut est compositum ex radice octonarìi et radi- 
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ee ({wnarìi , honira quippe sex bìnomioriun radices haben- 
tur ex ordine sic. Primi quidem binomii radìx est aliqua 
ejL predictis sex lineis binomiis» quia cum muliiplicatur 
Dumenis binomialis in se, niaiinim ex ipsa mulliplicatìone 
prìmam binomium surgit. Radix quippe secundt binomii 
dicitar bn^oittkilis prima . qiie componi tur ex diKibus ra- 
dicibus radicis poteutia soium coamensurabilibus | nume* 
rum contìnentibus, hoc est cum multiplicatnr una earum 
in aliam provenit inde numeras ratiocinatus, ut sì prima 
fuerit radix radicis de Vili, et alia radix radicis duorum, 
provenit ex earum multiplica tiene radix radicis de XVI , 
scilioet n. Tertii autem binomii radix est linea que dicitur 
bimedialis secunda , que componitur ex duabus radici- 
bus radicis potentia solum conmensurabilibus , medium, 
scilicet radicem numeri, continentibus, boc est cum mul- 
tiplicatur una earum in aliam, id quod provenit est radix 
numeri non (}uadraU, ut si prima fuerit radix radicis XII, 
secunda radix radicis trium , ex quarum multiplicatione 
surgit in radicem sexnarit, scilicet in radicem radicis 
de XXXVI. Quarti quoque binomii radix est linea que 
dicitur maior , que componitur ex duabus lineis potentia 
conmensurabilibus, quarum quadrati insimul coniuncti fa- 
ciunt numeram ratiocmatum, et ex multiplicatione unìus 
in aliam provenit numerus inratiocìnatus , scilicet radix 
numeri , ut si prima fuerit radix de IIII , et ex radice 
de Xni, et alia, fuerit radix de IIII, minus radice de XIII. 
Quinti siquidem binomii radix est linea que dicitur riton 
et medium potens, hoc est super ratiocinatum et inratio- 
cinatum aumerum, que componitur ex duabus linsis po- 
tentia inconmensurabiiibus, quarum quadrati insimul iun- 
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eli faciual radìcem numerì, et ex muìtiplicaUoDe unius in 
aliam provenit numerus ratìocinatus, ut si prima fuerit 

radix radicis de XX et ex duobus , et alia fuerit radix 
de XX miiius IL Sexti a^tem biaomii radix est lìnea que 
dicitur potens super daos inratiocinatos numeros, que 
componitur ex duabiis lineis potenlia incoaniensurabilibus, 
quarum quadrati insiuiul iuncti i'aciunt nuiuerum inra- 
tìocinatum, et ex multiplicatìone unius in aliata surgit si- 
mililer numerus inratiocinatus , ut si prima fuerit radix 
radicis de XXIIII ol de radice de VII , et alia fìat radix 
radicis de XXIIII minus radice de VII , hoc est cum mul- 
ti pHcatur prima ipsarum duarum linearum in se provenit 
^ X radix de^ XXIIII et radix do VII , et cum raultiplicatur 
secunda in se provenit radix de XXIIII miaus radice de VII. 

SimiliterVI numeri, qui dicuntur recisi san apothami, 
inmitantur seriem sex bìnomiorum suprascrìptorum or- 
dinate. Kam primuin recisum constai ex nuriioro ininus 
radice. Secundum ex radice minus numero. Tertium ex 
radice minus radice. Quartum constat ex nominibus pri- 
recto I Qninlum ex nominibus secundi. Sextum ex nominibus 
terlii. Sed in Iribus prioribus rccisis maiora nomina pos- 
sunt plus mìnoribus eo, quod a conmensaralilus iongi- 
tudine in relìquis, quod ab inconmensurabilibus. Nam radix 
primi recisi est aliquod suprascrìptorum recisorum ; radix 
vero secundi est recisum binomialis prime, hoc est radix 
radicis minus radice radicis, ex quarum multiplicatione 
provenit numerus ratiocinatus. Tertii autem radix est reci- 
sum binomialis secundi, hoc est radix radicis minus radice 
radicis, ex quarum multiplicatione provenit numerus inra- 
tiocinatus. Quarti quoque recisi radix est que constat ex 
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resìduo quod est inter duas lìneas, qae sunt potentm in- 

comensurabiles , ex quibus conponitur linea maior. Quinti 
itaque recisi radix esl que constai ex resìduo quod est inter 
duas lìneas potentia inconmensurabiles, ex quibus conpo- 
ni tur linea potens super ratiocìnatum et inratiocinatum. 
Sexli itaque recisi radix est que constai ex residuo quod 
est iatcr duas lineas potentia inconmensurabiles, ex quibus 
conponitur lìnea potens super ratiocìnatum et ìnractioct- 
natum. His omnibus termìnatis. dico nullum ex predictis 
numeris posse congrui uni ex X radicibus suprascriptis. 
Ad que demonstranda reiterabo figuram. Et sì possibile est 
numeras ab[^), qui est una ex X radicibus suprascriptis, 
sit unum ex IIII binomiìs qui conponuntur ex numero ra- 
tiocinato et radice numeri non quadrati, et dividatur nume- 
rus a 6 in nomina, et sit b e numerus, et c a sit radix nu- 
meri. Et multiplicetur ha in se, et proveniat ^ ifc, et ex 
a b in b h provenit suporlicies a k , que est ei|u;(ìis su- 
perficiei 6 z, scilicct cubo qui iìt a linea a 6. Comuniter 
addatur superiicies d 6, erìt tota superficies d e equalis su- 
pertìciei d k, que superficies continetur ex numero et ra- 
dice tantum, ut in sequentibus demonsiratur. Quoniam li- 
nea 6 a divisa, in duo in puncto c> erunt duo quadrati li- 
nearum 6 1; et c a, cum duplo b cìn e a, equales quadrato 
totins 6 a. Quadrati enim ft c et c a sunt ratiocinati, cum 
b c sii numerus et c a sit rudix uuhh n raliocinati, quare 
ipsi duo quadrati sunt numerus qui fit b f. Ergo ex du* 
pio h e in e a provenit f k, cum b k proveniat ex 6 a in 
se , et (juia ex duplo b c in c a provenit f k , et b c osi 

{4) Vedi Fig. 4. 
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numerus, est proportio f k stA t a, sìciit numeniB ad im- 
menim. Quare oomnensurabilis est f k linee c a. Dìviditur ; -"^ 

itaque superficìes d k in quatuur buporticios reclianij;ulas 
g o gì 0 l ei d o ei 0 k; al quia g b qì b f sunt numeri, 
numerus est ergo tota 9 f. Est enim et linea f 0 | nu- 
menis cum sit equalis linee b c , quare superficies g 0 
est ratiocinaia ; et quia f k est coumensurabilis linee c a 
et linea 0 p conmensurabilis est linee e a, cum sit equalis 
linee f k , quare superficies 0 I est ratìocinata ; numerus 
ergo sunt superficies 17 o et o I. Rursus quia numeri sunt 
n 0 Gt 0 f et f k, est conmensurabilis c a, conmensurabi- 
les sunt superficies d oet o k, Quare superficies d o eio k 
Constant ex radicibus sibi invicem conmensurabilibus, cum 
numeri sint ri 0 et 0 f, et possunt congregari et reduci ad 
radicem unam, quia cum congregantur radices sibi invi- 
oem conmensurabtles, progreditur ex eomm coogregatione 
radix numeri tantum ; ergo tota superficies d k constat 
ex numero et radice , cui superlìciei equalis est super- 
ficies d € , cum equalis sit superficies s b superficie 6 t . 
ergo ot superficies d e constat ex numero et radice, simi- 
liter et superficies e t constat ex numero et radice cum 
sit duplum numeri 6 L Quare tota supcrtìcies d e constat 
ex numero et radicibus, ergo non est numerus spatium d i, 
cum sit duarum vel plurium nominum. Non ergo lìnea a 6 
est ex mi binomialibus conpositis ex numero et radice. 
Sed si possibile est, esto rursus-linea a b binomialis tertia 
vel sexta/^scilicet conposita ex duabus radicibus diversis, 
Cttius nomina sint item 6 e et e a ; quare et ex b a prò- 
vcnit binomium primum, quod est 6 quo ducto in 6 a 
provenit spatium 6 ^ quod est equale cubo b a. Quare tota 
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supcrtìcies d k, scilicet supertìcies d a e y constat ex ducto 
U k in k It hoc est ex ducto numero et radice in duabus 
radicibus diversis. Nam k I equalis est linee c a , sed cum 
uiultiplicatur numerus et radix in radicibus divei^is , ai- 
mirum diverse radices proveniuDt. Quare tota superficies 
d e constat ex radicibus diversis, sed superficies « I oonstat 
ex numero et radice , scilicet ex duplo b k , quare tota su- 
perficies d i coDStat ex numero et radicibus, quod est in- 
conveniens, cum superficies d i sit XX. Non ergo linea a b 
est binomia ; similiter demonstrabìtur non esse aliquod ex 
sex recisis supradictis. Quia si recisum esset linea a b , 
eisdem demonstrationibus que demoostrata suat in bino* 
mìis, ostendetur tota superficies d t, aut ex numero minus 
radicibus, aut ex radicibus mtnus numero, ex quibusnun* 
quam poterunt XX procreari. Dico rursus linea 6 a esse 
non posse ex radicibus binomionim vel recisoram. Osten- 
sum est I enim linea a b esse non posse bìnomiorom vel t^^M 
rccisorum, quare a b non erii raiiix primi bmomii voi primi 
recisi, cum radix primi binomii sit binomium, et radix pri- 
mi recisi sit recisum. Sed si possibile est, lìnea 6 a osto 
radix secundi binomii, ergo erìt binoroialis prima, cuius 
nomma sint ilerum ò c et c a, et provemat ilerum ex duciu 
a 6 in se numerus b k^ qui est binomium secundum, cuius 
minus nomen sit 6 A, quod est numerus. Quare tota-^ k 
constat ex numero et radice. Ergo cum multìplicatur g k 
in k l, hoc est in 6 a, uode provenit superficies d e, que est 
equalis superficiei d k, tunc multìplicatur numerus et ra- 
dix in radice numeri et radìcis, ex qua multiplicatione pro- 
venit radix numeri et radicis, et fit ipsa multiplicaiio sic. 
Multìplicatur tetragonum numeri g k in numerum b /c, 
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cuius muUipHcatioiiìs radix est quesitum. Ergo superficìes 
cf f est radix numeri et radici.s, ci supcrficies e l conslat ex 
numero et radice, cum sit duplex oumen b k, £rgo tota 
superficìes d t constat ex numero et radice, et ex radice 
numeri et radicis» ex quorum coniuntionc nunquam po- 
test Qumerus ratiociaatuh procreari. i^uare impossibile est 
linea a b esse radix secundi binomii, nec etìam erit quarti 
vel quinti binomii, quod eisdem demonstrationìbus demon> 
stratur, cum ipsa binoiuia constenL similiter ex numero et 
radice. Sed si possibile est, eslo linea a b radix tertii vel 
sexti binomii, et multiplicetur a 6 in se, et proveniat b k, 
quod est conpositnm ex radicibus doorum diversorum nu- 
meronim. Quare tota g k est triura nominura. que multi- 
plicata in & I, scilicet in radice numeri b k, proventt ra- 
dix radicis numeri et radicum prò superficie d 0; sed 
superficies e t constat ex duabus radicibus , quare tota 
superfìcies d i est inratiocinata. Snniliter cisdem demon- 
strationìbus demonstrabitur, quod linea a b non est radix 
alicuius recisi, quia si esset radix secundi vel quarti aut 
quinti recisi, esset itaque superllcics (/ e radix numeri rni- 
nus radice, vel radix radicis minus numero, sciiicet quod 
superficies d e esset radix secundi vel quarti vel quinti 
recisi, et superficies e t esset numems minus radice, vel 
radix minus numero, qui insimul nequaquani faciunt nu- 
merum ratiocinatum. Similiter si linea a b esset radix 
tertii vel sexti recisi , esset itaque superficies d e radix ra- 
dicis numeri minus radice radicum. vel esset radix radicis 
radicum minus radice numeri , ex quarum superfìcie e t 
ibi.6wm nuUatenus posset numerus ratiocinatus provenire. £rgo | li- 
nea a 6, ut demonstratum est, non est aliqua ex quinde- 
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uìm lineis,, de quibus fit meatio in X*. fiuclidis. Et quia 
bec questìo solvi non potuìt in aliquo supracriptorum , 

iiludui holuiioneni eius ad propinquitatem rcduccre, et in- ì 
veni /ex. X radicibus nominatis, scilicet numerum a 6, se- 
cundam propinquitatem esse unum et minuta XXII et se- 
cunda VII et tertia XLII et quarta XXX et quinta UH 

et sexta XL. 

De Urilm hommbus pecuniam comunem habentibus. 

Tres homineshabcbaal pecuniam comunem, dequame- 
dietas erat primi» tertia secundi, sexta quoque pars tertii 
hominis^et cum eam in totiori loco habere voluìssent, ex 
ea UQusquisque cepit fortuita , et cum tolain ad tutiorem 
iocum adportassent , primus ex boc quod cepit posuit in 
comune medietatem , secundua tertiam , tertius sextam , et 
cum ex hoc quod in comune positura fuit' inter se ecpiaìì- 
ter divibissent, suam unusquisque habuit portionem; que- 
ritur qaanta fuit illa pecunia, et quo^unusquisque ex ea ^ t 
cepit. Hec itaque questio» domine serenissime Imperator, in 
palatio vostro Pisis corain vostra Maiestale a magìstro 
Jobanne panormitano mibi fuit proposi ta. Super cuius que- 
stionis solutionem cogitans, tres modos in solvendo ipsam 
inveni,quosin libro nostro, quem de numero conposui, pa- 
keiiter inserui. Sed cum |ùper soiuliuncin eiusdein questio- ^ ^.^ 
nis intenderem, alium nimis pulcbrum modum inveni, quem 
Serenìtati vestre pandore , de vostra bentgnitate coniìsus, 
curavi. Séd antequam ad eius solutionem veniam, quedam 
introUuctoria vestre Maiestati proponere dignumduxi. V ide- 
licet cum de aliqua re medietas» toUiiur, iUa medietas equa- 

3 
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lis est. relique medietati que remane! ; similiter si de ali- 
qua re tertia tollitur pars» ipsa tertia relìquamm duarum 

tertiai liiu, que remanent, existit medietas; rursus cum de 
aliqua re tollitur sexta pars, illa sexta pars reliquaram 
qumque sentarum quinta pars est. His itaque denotatisj prò 
qualibet tertia parte quantitatis, ab ipsis tribus homtnibus 
posile in comuni, posui reni. Et quia proponitur unusqui- 
sque, habita ipsa re, suam*habuisse portionem, ex necessa- 
rio sequitur» post illud quod ipsi tres poeuenint in comuni » 
primo remansisse totius coraunìs pecunie medietatem mi- 
Dus ipsa re. Secando tertiam minus eadem re. Tertio ho- 
mini seztam eiuadem pecunie partem, eadem re diminuta* 
Et quìa primus posuit in comune medietatem ex toto eo 
quod ceperat,ct illa medietas fuit cqualis residuo quod ei 
remansit» si duplicabitur ipsius residuum, scilicet medietas 
diete pecunie minus re, habebitur prò toto eo, quod ipse 
fiLiwttio primus homo cepit, tota | pecunia semel minus duabus re- 
bus. Item quia secundus homo posuit in comune tertiam 
partem ex hoc quod ceperit, et iila tertia pars fuit medie- 
tas eius quod ei remansit, scilicet de tertia parte totius pe^ 
cunie minus re, si su [km ipsam tertiam partem diete pe- 
cunie minus re addatur medietas eorum, scilicet sexta pars 
eiusdem pecunie minus medietate rei, egredietur prò toto 
hoc, quod cepit secundus homo, medietas totius pecunie, re 
una et dimidia diminuta. Adhuc quia tertius homo ex hoc 
quod cepit posuit in comune sextam partem minus re^ ad- 
datur quinta pars eorum, scilicet XXX.' pars pecunie mi- 
nus quinta parte rei, habebitur prò hoc, quod cepit tertius 
làomu, «quinta pars diete pecunie, re una et quinta rei di- 
minuta. Quare si addatur tota pecunia minus duabus re- 
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bus, quam cepit priinus, cuiu medietate ciusdciii pecunie 
minus una re et dimidia , quam cepit secuadus , et cum 
quinta parte eiusdem pecuDÌe minus una re et quinta uniuft 
rei» quam oepit tertius, habebitur prò tota eorum pecunia 
semel eadcm pecunia et septem decime eiusdem pecunie 
minus 1111.°' rebus et septem decimis uaius rei. Quare pa- 
tot, quod septem X.* totius pecunie equantur quatuor re- 
bus et septem decimis rei. Et quia sicut est una quantìtas 
ad aiiam , ita quodlibet multiplex unius ad idem multi- 
plex alterìus, erìt ergo decuplum septem decimarum 
eiusdem pecunie , scilicet septuplum eiusdem pecunie , j_ f 
equalc (taplu qualuoi rerum et septem decimarum , sei- 
licet rebus XLYH ; unde si ponatur rem esso VII , tota 
pecunia erit XL VII, quia septuplum ipsius pecunie, scilicet 
de XLVn, equabitur XLVII rebus, scilicet muUiplicationi 
de XLVII in VII. Nam septies XLVII sunt quantum XLVII 
vicibus YUt-Quia primus cepit totam pecuniam minus dua- ^t*^ y 
bus rebus, si de tota pecunia, que est XLYII, auferantur 
2 res, scilicet XIIII, remanebunt XXX3 prò eo quod cepit 
primus homo. Item quia secundus cepit medietatem eiusdem 
pecunie minus una re et dimidia , si de medietate pecunie 
que est XXXIII \ auferatur res una et dimidia. scilicet X |, 
remanebunt XIII prò co quod cepit secundus homo Rur- 
sus quia tertius homo cepit quiniam partem diete pecunie 
minus re una et quinta, si de quinta parte totius pecunie 
que est 1 9 auferatur res et quinta pars rei, scilicet 4 8, re- 
manebit \ prò eo quod cepit tertius homo. Additis ergo 33 
que I cepit primus homo cum 4 3 que cepit secundus et cum /u. i 
4 quod cepit tertius, eruat 47, ut prò tota pecunia ìnventum 
fuit. Verbi gratia de 33, que cepit, primus posuit in comu* 
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Secundus veix> homo de suis 13 que cepil posuit in co- 
mane lertiam partem , acilioet i i, ei remanserunt ei y ^* 
Tertius namque homo de uno quod cepit posuit in co- 
iiiuiie sextain parlcni, scilicet | unuis, et remanscrunt ci | 
unius. Additis ergo | 16 . que posuit primus homo in co> 
muni » et 4 4 que posuit secundus , et | unius quam .po~ 
sutt tertius, egredientur prò Iota summa 21, quorum tertia 
pars , quo est 7, si addantur cum j 1 6 , que remanserunt 
primo , et cum j 8 , que remanserunt secundo , et cum j 
unius , que remanserunt tertio, habebit primus homo me- 
dietatem totius pecunie , scilicet \ 23 , et tertius homo 
habebit sextaia partem eiusdem pecunie, scilicet ^ 7. Et sic 
secundum hunc modum solutiones similium questionum 
de facile haberi possunt. 

De quinque numeiis rqteriesulis ex prcportimitms datis. 

Solvam etiam per consimilem modum utramque questio- 

ncm , quas per Robertinum aggiu (sic) domicellum vestrum 
vostre Maiestati tran&misi, quarum prima fuit de quinque 
numeris, ex quibus primus cum medietate secondi et tertir 
et quarti facit quantum secundus cum tertia parte terlii 
et quarti numeri , nec non et quantum quartus cum quinta 
parte quinti et primi et secundi et tertìi numeri. Ad hoc 
itaque ìnveniendum, posui prò primo numero caosam, et 
prò quinto rem , et prò numero , in (juo subscriplis con- 
diliunibus sibi invicem equantur numeri predicti , fortuitu 
posui 17, et quia primus numenis , quem causam esse 
posui, cum medietate secundi et tertìi et quarti numeri 
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surgit in 17, uporlul ut inlei bccundum ci lertium ot 
quartum hùmenimessefduplum de 47 mìnus causa, sci- / ^ 

licet 34 minus duabtts causis, quia medietas de 34 miaus 
duabus causis est 47 minus causa, que si addantur cause, 
scilicel primo numero, faciunt 47; deinde super 34 minus 
duabus causis, que sunt summa secundi ei tertii et quarti 
numeri , addidi rem, scilicet quìntum numerum, et fueniut 
m Miuima 34 et rts minus duabus causis , de quibus extraxi 
dra^as 47, scilicet quantitatem secundi numeri, et tertie 
.partis tertii et quarti et quinti numeri , remanserunt prò 
, duabus tertiis tertii et quarti et quinti numeri dragme 
47, et res una minus duubus causis; et quia cum de 
aliqua quantitate aufertur tertia pars, illa tertia pars | est Ktrf^ 
medietas residui, quare super 47 et rem mtnus duabus 
causis, addidi medictatem eorum , scilicet j 8 , et medieta- 
tem rei minus una causa, et luit totum illud quod con- 
cretum est j 20 et res una et dimidia minus tribus cau- 
sis , et bec est summa tertii et quarti et quinti numeri , 
quam extraxisti ex summa secundi et tertii et quarti et 
quinti numeri , scilicet de dragmis 34 et re una minus 
duabus causis; et fiiit illud quod remansit prò quantitate 
secundi numeri dragme t ^ et causa una minus medietate 

rei. Deinde cum buuima tertii et quarti et quinti numeri , 

> 

scilicet cum dragmis ^ 25 et re una et dimidia minus 
tribus causis , addidi prìmum numerum , scilicet causam 

et liabui dragnias ^ 25 , et rem unam et diilTjdianì^inus )( 
duubus causis prò quantitate tertii et quarti et quinti et 
primi numeri , de qua quantitate e](traxi dramggs 4 7 , sci- 
licet' tertium numerum, et quartam partem quarti et quinti 

et primi numeri, et remanserunt prò tribus (juartis quarti 
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i;t quinti ci primi numeri dra£:mc ^ 8 et rn» una vi di- 
midia mious duabus causis , et quia cum de aliqua quan* 
titate toUitur quarta iiars . illiul qnod toUtlur est lertìa 
para ex eo qaod remanet , quare super | 8 el re una et 
diiuuiia minus duabus causis addidi tertiam partem eonim, 
et 8tc habuit prò summa qoartì et quinti et primi namerì 
dragmaa 4 4 4 et daas rea miniis canaia 4 quam aummaiii 
extraxi de summa tertii et quarti et quinti et primi numeri, 
scilicet de j 25 et re una et dimidia nunub duabus causis , 
et remaoflerant prò qoaiititate tertii . numeri dragme 1 44 
et doe tertie unina cause minus raedietate unius rei. 
Deinde ex summa quarti et i^uinti et primi nuaieri . scilicet 
de dragmis y 14 et duabus rebus minus causis 4 S'J iti 
extraxi quintnm et primum nuraerum, scilicet unam rem et^j^^^ 
causam , et remansemnt prò quantitate quarti numeri 
dragme ì 44 et res una minus causis | 3. Et quia quartus 
nomerus cum quinta parte quinti et primi et secondi 
numeri focit dragmaa 47» aggregavi quintum et primum 
et secundum iiumerum , scilicet rem ei causam et dra- 
graas X H et causam unam minus medietate unius rei, et 
sic prò summa quinti et primi et secundt numeri habui 
dragmas j 8 et duas causas et medietatem rei, de qnibos 
omnibus accepi quintam partem, scilicul dragmas i et \ 
unius cause et decimam partem unius rei , et aggregavi 
hoc super quantitatem quarti numeri « scilicet 4 44 et re 
una minus causis | 3 , et fuit hoc totum dragme itt 4 3 
et res una et decima mmus causis ^ 3 , que equantur 
fM tmr» dragmis 47. | £t quia cum equalibus equalia adduntur 
omnia fiunt equalia, si utrique parti addantur cause <^ 3 , 
eruni liragme t-*^ tu unius rei e^juales causis 3, 
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et dragmis 1 7 ; et quia cum ab equalibus equalìa aufi^ 
rontur que remanent sunt eqoalìa , sì ab utraqae parte 

aufbruntur dragme » remanebunt ri minus r^equalcs 
oausis A 3 et dragmis 4 minus XXX' unius dragme. Quarc 
ut redocerem hoc in equalitatem anius rei tantara, umU 
tiplicavi causas^ 3, dragmas 4 oiìdus XXX' per 40, et 
divisi utramque multiplicationem per M , et inveni quod 
refi una equatur causis 3 miaus XXX' tertia parte untus 
cause et dragmis ^. Servavi hoc , et addidì primum nu^ 
raénim cum secundo et tertio, scilicet causam unam cum 
dragmis | 8 , et causa una minus mudielate rei , et cuoi 
dragmis | 14 et duabus tertiis uoius cause mnus medie* 
tale unius rei , et hàbui dragmas 4 .23 et causas 4 2 et 
minus una re, de quibus omnibus accepi se.vtam parlem, 
et addidi eam super quintum numerum» sciìicet super rem, 
et fùit totum ìHud quod inde aggregatum est | unius rei 
et ^ unius cause et dragme | 3 , que equantur dragmis 4 7 ; 
quare ab utraquc parte cxtraxi dragmas j 3, et reraanse- 
runt I unius rei et ^ unius cause , que equantur dra- 
gmis I 43, que ut reducerem ad equalitatem unius rei 
multiplicavi per 6 | unius cause et dragmas r '3 per 6, 
et quod ex utraque muitipiicatioae proventi divisi per 5 , 
et habui quod rea una et A ùnìns cause equantur dra- 
gmis ^45. Superius enim inveni quod res una equatur 
tribus causis minus XXX' lentia j)arte unius cause et dra- 
gmis }j 3 , quar^ cause 3 minus xr et A unius cause et 
dragme Ir 3 equantur dragmis {{45. Nam cause 3 mi- 
nus -jV unius cause et ^ eiusdem cause sunt in summa 
cause TTi 3 , ergo cause 3 et dragme |y 3 dia- L 
gm^H 4 5 , unde si comunìter auferantur dragme |t 3 , }6r 
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recuaaebunt cause 3 equales diagmis \% , uode 
bec omnia nniltipHcavi per 165, et habui quod cause 378 
equanlur dragmis 2023, quare divìsi 2023 per 578, et prò- 
venient prò quantitale unius cause, scilicel \n'o quantitate 
primi numeri, i 3. Quem numerum, ut reducerem in in- 
tegrum , duplicavi omnes numeros suprascriptoSt èt habui 
prò primo nuoìcro 7 , prò secando 17 et unam causaiii 
niinus medietate unius rei , et prò terlio \ et duas 
tertias unius cause minus medietate unius rei , et prò 
quarto numero habui j 22 et rem unam minus causis | 3 . 
et prò quinto numero habui lanlum rem. El quia inveni 
fa.9nt$ù rem equalem tribus esse causis minus | una XXX* tertia 
et dragmis |{}f duplicavi iterum bas dragmas, et provene- 
runt dragmc ^ 7 , et sic res una equatur tribus causis 
niinus jf unius cause «t dragmis jj 7. Quare muilipllcavi 
causas 3 minus ^ unius cause per numerum unius 
cause , scilicet per 7 , et addidì illud quod provenit cum 
dragmis yy 7 , et habui 28 prò (juantiiate rei, hoc est pio 
quantitate quinti numeri. Ueinde quia secundus numerus 
est 47 et causa una minus medietate rei » addidì 17 cum 
causa una, et fuerunt 24, de (^uibus extraxi medietatem rei, 
scilicet 14, remanseruni lu prò secundo numero. Hursus 
quia tertius numerus est i 28 et } unius cause minus me- 
dietate rei , addidi duas tertias unius cause , scilicet de 7 
cum 3^ i8 , et habui 33. (le (juihus eieci medietatem rei, 
scilicet 14, remanserunt prò terlio numero 19. Item quia 
quartus numerus est i 22 et res una minus tribus causis 
et 4 unius cause , addidi rem , scilicet 28 , cum y 22 , et 
provenerunt {50, de quibus eieci causas | 3, scilicet y 25, 
remanserunt prò quarto numero 25. £t sic , ut vestre se- 
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renissime maiestati transmisi, primus numerus est 7 , secun- 
das 40, terlius 49, quartus 26» «pii&tus %S, et aumerus 
in quo equàntur ipsì numeri est 34. 

Ve qmiuor hommibus et bursa ab età reperla , 
fiMSltò notabUis, 

Secunda vero qiiestio furi do qualuor hominibus bi- 
zantios habentibus» qui bursam bizantiorum iaveneruot, ex 
quibos primua cum bursa exoedit secundum et tertìum 
hominem in duplico (sic). Secnndns tertinm et quartum 
in triplo. Xertius quartum et primuin in quadruplo. Quartus 
vero homo cum bursa exoedit primum et secundum in 
quincuplo. Hanc quidem questìonem insolubilem esse mon- 
strabo, nisi conccdatur primum|habere debitum; ad quod 
demonstraudum ponam prò bizaotiis primi hommis dra- 
gmam» qua addita cum bursa egredietur drag;pia una et 
bursa una, que sunt duplum biziantiorum secundi et tertii 
licìiniois, quarc intor secuiuium et Ici'Liam hominem habe- 
tur equale medietatis burse et unius dragme, de qua me- 
dietate ponam secundum hominem habere rem , remanet 
ergo prò bizantiis tertii hominis medietas burse et unius 
dragme minus una re, deinde addam bursam cum quaa- 
titate secundi hominis , et erìt illud quod aggregabitur 
bursa una ei res una» quorum tertia pars est equalls 
quantitati bizantiorum tertii et quarti hominis. Ergo inter 
tertium et quartum hominem habent lertiatn burse et 
unius rei* de qua tertia si auieratur quantitas bizantiorum 
tertii hominis» scilioet medietas burse et unius dragme mi- 
nus re una, remanebunt prò quaalitale bizantiuruui quarti 

4 
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hominis qualuor tertie onins rei nriflut arata nwm hmrse 

et medietatc unius dragme, super que addam dragmam, 
scilicet quantitatem primi iumums, et faabebunt inter 
qaartum et prìmum hommem cfuatuor tertias uniiia rei 
M» MM» et medietatem dragme | miniis sesta parte nntus burse . 
quod totum quadruplicabo , provenient quiaque res et 
tertìa et dragme 2 et minus i uaius bune , que equaD- 
tur comuneta quantitatia tertii hominis et bufse. Nam 
tertius homo babct, ut superius inventum est, medietatem 
burse et uuius dragme, re una diminuta, quibus si addatur 
bursa, erit bursa una et dimidia et medietas dragme mìnits 
una re , que equaatur rebus t ^ ^ dragmìa S mlims | 
unius burse. Quare si coiuuiiiler addanlur y unius burse 
et res una , erunt burse { 2 et medietas dragma , que 
] l^ equantnr rebus ~l H ei dragmìs 91. Quare si oonumìter 

auferatur medietas dragme , remanebuiit V unius burse , 
que equantur rebus j 6 , et dragone \ 4. Quare , ut re- 
digantnr beo ad quantitatem unius bar», muitiplieaba 
res i 6 et dragnam } 4 par 6 , et egradieotur 38 ras et 
drasnTie 9 dividende per 13, exibunt res 3 rninus -rV et 
unius dragme , que equantur uni burse , servabo hoc ot 
addam bursam cum quantitate quarti hominis » aciiicet 
Cam ^ unius rei minus } unius burse et medietate nnius 
dragme , et hat)ebo ^ unius rei et 4 unius burse minus 
medietate uatus dragme, que equantur quiocuplo quanti- 
tatts primi et secundi bominìs, qui liabenft dnagmann { 
rem , ex quorum quiocuplo proveniunt quinque res et 
quinque dragme , ergo | unius rei et | unius burse mi- 
nus medietate unius dragme equantur quinque rebus et 
quinque dragmis. Quare si comuaiter addatur medielae 
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dragme, enmt ^ tmiiiB rei «t 1 unius burse eqiiales quin- 
que rebus et di'agoiis ] ò. Quare si comuni ter auferatur ^ 
«DWftiei lemanebiat ras J S et dsagme i que equantur | 
tmioB borse . quare , ut redigam hec ad bursain uiuub , nnilti- 
plicabo res § 3 et drai^iuas y 5 per (3, et egr(3dientur rob 
et dragoM 33, quas dividam per 5^ et veuieut res | it, que ì t 
equontur burse. Invenctum est superins quod trae res ^ 
nùiìus Vt vnìvs pei et unras dragme equarr (sic) udì 
burse , ergo res | 4 et dragme | 6 equaiitur Iribus rebus 
miuus n udìus rei et ti unius dragme, quod est impossi- 
bile, quia res { 4 sunt plores rebus 2, et dragme \ 6 
sunt plures de unius dragme. Unde si concedatur pri- 
mum hominem habere debitum, invenietur secundum banc 
iavesligotionem quod res r 4 minus dragmis | 6 equau- 
tur rebus 3 mtnus ^ unius dragme , unde si comu- 
niter auferanlur^ unms diai^mi', rcmanebudl res {4 2, que 
equantur rebus | 4 mious dragmis xt ^> Quare si comu> 
aitar addastur dra^uie {f 5 , remanebunt res i 4 que 
equanlur rebvs H 2 et dragmis | ^ 5. Quare sì comuni- ^lomfo . . 
ter auferantur res f; ^ remanebunt res 4 , que equan- 
tur dragmis 4S- ^- £t, ut beo babeantur in ìntegrìs numerìs, 
muUipUoabo utrumque numemm pen 65 , et ^redientur 
res 96 , que equantur dragmis 384. Ergo proportio re- 
rum ad dragmas est sicut 96 ad 384 , que proportio in 
minoribus numerts est siout 4 ad 4 , ergo res una equa* 
tur quatuor dragmis, unde si ponam rem esse f , scìlicet 
quanlitatem secundi honiinis, eril daljiium primi i>i/. 1 
£t quia inrenimussupenusquod bursa equator itibus \ 4 
mmu» dragmis | 6, si de rebus | 4, que sunt biz. |17, 
auferantur dragme \ 6, hoc est biz. | 6, remanebunt 41 
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prò bizanUis burse, el quia tertìus homo habet mediela- 

tem burse minus medietate drui^uiu et re una, si de me- 
dietate burse, scilicet de i 5, auferatur ras una et medie- 
tas dragme;'» scilicet i 4, remanebit biz. 4 prò qnantìlate 
tertii homìnis. Rursusjquarlus homo habet 4 unius rei 
et medietatem unius dra^^me minus sexla parte unius 
burse, sì de ^ unius rei et de medietate unius dragme, 
scilicet de 4 5, auferatur sextaumos burse» scilicet biz. x 4 1 
remanebunt 4 prò biz. quarti hominis. 

De tadem re. 



Super similes quidam quatuor huiiiuiuui qucsiiones , in 
quibus multiplicia que hai[)ent cum bursa ponuntur ex 
ordine super quantitatem , quam habent super duoa homi- 
nes sibi invicem sequentes, inveni hanc ^ijeDeralem, videlioet 
ut prò radice quantilatis ^ecundi hominib habeutur 2, et 
prò radice burse habeatur 4 , deinde numerus multiplicitatis 
L^'V/i primi et burse quam habent («ter secundum et tertium 
hominem, addatur super radicem secundi hominis, et ha- 
bebitur quantitas etus, et quartus homo habebit totidem, 
et tertius homo habebit semper 4 , et debitum primi erit 4 
semper; deinde quot unitates sunt in multiplicitatepredicta , 
tot numeros pares, a quaternario iucipiendo, addaiiLui si- 
mul ex. ordine, et quot inde provenient addatur super ra- 
dicem burse» scilicet super 4 , et habebitur quantitas burse. 
Verbi gratia habeat primus cum bursa quadruplum secundi 
et tertii. Secundus vero babeal quincupium tertii el (quarti. 
Tertius namque sexuplum habeat quarti et primi. Quartui» 
quoque habeat cum bursa septuplum primi et secundi. 
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Quia numerus multiplicitatìs , quain habet primus cum 
bursa super secumdum et tertium hoiniueia. est 4, addam 
4 super radicem secimdi homiois, scilicet super 3, et egre- 
dientur 6 prò quantitate quam habet uuusquisque secundi 
et quarti hominis, deinde prò eodcai quadruplo coUigaiti 
1111.°' j^nnores pares secundum quod sunt ia ordine nu- 
merorum, incipiendo ab 4> videlìcet 4 et 6 el 8 et 10, et 
erunt 28 , quos addam super radicem burse , scilicet su- 
per 1 , et egredientur 29 prò bizantiis burse. Et sic proce- 
deodum est in omuibu^quatuor hominum questionibus. 

Ilem de modo predicto extraxi hanc regulam super in- 
ventionem trium aumerorum, quorum primus cum tertia 
parte reliquorum numcrorum surgat in 1 4. Sccundus vero 
cum quarta parte reliqttorum surgat in 17. Tertius nam- 
que cum f primi et secundi numeri surgat in 19. Pateat 
quidem S{?rcnilati vestre hanc questioncm a me solutam 
esse in ter t io decimo capitulo libri mei dupliciter» sed quia 
buius solutionìs inventio placet mihi pre ceteris modis» 
volui eam vestre pandere Maiestati. Posuì primum in or- 
dine i i i t et extraxi unumquodque ipsorum de uno in- 
tegro , remanserunt | sub i et | sub i et 4 sub i » post 
hoc de 44 et 47 et de 19 extraxi 44 remansit 0 super 44 
et 3 super 1 7 et 5 super 19, ut in questione cernitur. 
Deiade incepi ad ^ . et multiplicavi 2 per 3 , et quod pro> 
venit divisi per multìplicattonem de 3 in 2 , et provenit 4 , 
quod posui sub |. et multiplicavi tterum eadem % per 4 
que sunt sub virga de } , et summam divisi per 3 que 
sunt sub virga, et. per 3 que sunt super 4, et provenenint \ 
sub {. Rursus moltiplicavi eadem SI per 5 que sunt sub 
virga de I, et divisi summam per 3 que sunt sub virga 
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de T ' et per 2 que mal super virga de | , et provene- 

runt y sub * , deinde muUipUcavi 3 que sunt sub virga 
de } per 0 , qucMi est super 44 , et divisi per 2 ei prove- 
nit 0 super ipsom o/jllett multiplicavi 4 que saot sub 
virge de { , per 3 que sunt saper 17, et divisi per 3 que 
suot super 4 , et proveneniot 4 super ipsis tribus. Adhuc 
multipUcaTi 5 que sunt sub vicgii de | per 5 que suoi 
super 49, et divisi per 4 que siml super ft» et provene- 
luiit l 6 , que servavi super 19 , ut in figura cernitur (4) 
Post hoc collegi 4 et f et ^ ia uaum , el foeruat U ; similiter 
addidi ^ 6 et 4 et 0 et foerunt ^4l> » que omniu divisi 
per I mÌDQS multitudine nuraerorum positorum , seilieei 
per 2 , et provenerunt ir &t • ^ Addidi \ 5 cuin 1 4 fue- 
ruDt i 49 , et extraxi unum ÌAtegrum de ^ , reoiaDseniBt 
Il ' pio quantitate primi nuoieri ^ euinsdam summe , q«e 
suroma est quantitas secundi et tertii numeri, cum qui- 
"J bus^ addidi tertiam eiusdeui summe , sciltcet 4^ , fue- 

mnt 1^. Quare multiplicavi i 49 per 36, et divisi sum- 
mam per 85 , et provenerunt |^ 27 prò quantitate secundi 
et tertii numeri. De quibus eccepì tertiam partem que 
est 9 , et extraxi ipsam de 1 4 , remanserunt 4 prò 
quantitate primi numeri , deinde accepi } de |v 27 que 
R 11 sunt 41 24 , I et extraxi inde prtmum numerum , scilioet 
-j ri! . "|i 4, reraanserunt || 19, de quibus abieci 4 prò ipsis 
4 que sunt super 17 , remanserunt li 45 prò quantitate 
tertii numeri , que extraxi de |^ 27 , remanserunt H ^ ^ 
prò secundo numero. Ad demonstrandum siquidem qua- 
liter talis iuventio, si ve regala, proveniat ex modo supra- 

(4j Vedi Fig. ft. 
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scrìpto trìttm bomùium , ponan seciiiidiim et terlium niH 
menim osse rem, de qua abiecta tertia parte sui, cum qua 
primus oumerus surgit in 44, remanebunt i eiusdem rei ; 
et quia , ut dictum est , cum de quaouuqne re tollitor ^ , 
illud quod tollitur est medietas eius quod remanet , unde 
si super 4 rei addalur mcditas eius, redibit res predicta ; 
quod etiam babetur si multipUcentur y diete rei per 3 , el 
quod provenerit dividatur per 2 » et est illud idem quando 
multiplicavì superius 3 per S , et divisi per 9 yictbu9 3 , et 
habui tunc rem positam prò secuudo et ieviio aumero, prò 
qua posui 4 sub i , de qua re acoepi tertiam partem , et 
afaieci de 44, remanseruot 4 4 mi&us tertia rei prò quao- 
titate primi numeri, quibus additis cum secundo numoro 
et tertio , scilicet cum una , erit tota summa ipsorum 
trium numerorum nibii amplius de 4 4 et de 1 uuius rei , 
ei propter hoc posui 0 super 44 , et } sub i , et quia se- 
cundus numerus cum J Icrtii et pumi numeri surgit in 47 , 
et extraxi 4 7 de summa ipsorum trium numerorum , sci- 
licet de 44 et de 4 unius tei, et remausenuit ( primi 
et secundi numeri et \ unius rei minus"^ , et ideo posui 
3 super 4 7 et^ sub ^ ; et quia cum de ab'qua (|uantilate 
extrabitur quarta pars , illud quod toUitur est tertia pars 
residui, addidi super \ unius rei minus ^tertiam partem 
eorum , quod fit cum multiplicantur 2 que sunt super 3 
per 4 que sunt sub virga de | , et dividitur per 3 quc 
sunt sub virga de et per 3 que sunt super virga de { , 
et cum muUiplicanvur 4 que sunt sub virga de i per 3 
^>osila super 47 , et summa dividitur per 3 que sunl su- 
per 4, quia cum super aliqua quantitate addilur tertia pars 
et fit alia quantitas , erit proportio prime quantitatìs ad 
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secundam sicuk 3 est ad 4 , quare multìplìcande sunt ì 
tinias rei minus 3 per 4 , et summa dìvidenda est per 3. 
Nani ex mulliplicatione de 4 in y unius rei minus 3 ve- 
niunt I imios rei minus 1S , quibus dìvisis per 3 veniunt 
^ unius rei mtnus 4 ; et ideo posui | sub | , et 4 super 
3 positis super 17. Rursus quia tcrtius numeras cum quuUti 
parte primi et secuodi numeri sui^it in 1 9 , si de ^ unius 
rei» et de 44 auferantur 19» remanebunt prò | primi et 
secundi numeri i unius rei minus 5 , et ideo super 49 
/ j posui 5 , et suJb^ posui |. £t quia cum de aliqua quanti* 

tate extrahitur quinta pars, iìlud quod extrabitur est quarta 
pt.uwtrm, pars tesidui, ideo super 4 | unius rei minus 5 addenda 
est quarta pars corum super ipsas , quod fit cum \ unius 
rei minus 5 multiplicautur per 5, et summa dividitur per 4, 
et sic habuimus i rei minus \ 6 prò quantitate primi 
et secundi numeri» que j 6 posile sunt superìus super 49, 
et T sub * , et sic ex hac inventione habui prò secando 
et tertio numero rem, et prò tertio et primo babui l unius 
rei minus 4 , et prò primo et secundo numero r minus 
j 6, quibus omi^iibns (sic] in unum congregavi superius, 
et habui lì unius rei minus {40, quod ^it equale du- 
^ pio summe ipsonim trinm nomerorum , cum in ipsa con- 

gregatione unusquisque ipsorum trium numerorum bis 
conpì^tatus sii , et ideo mediavi prescripta ^ unius rei mi- 
nus i \ 0 , et habui ^ unius rei minus \ 5 prò quantitate 
ipsorum trium numerorum, de quibus abieoi inlegrum unum 
prò re una , remanserunt 4f unius rei , que est quantitas 
I' ■\' secutuii el tertii numeri minus | 5 prò quantitate primi 
numeri. Super quod addidi tertiam partem rei , et babui ^ 
unius rei minus i ti, que equantur 44* Addidi ergo { 5 
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super 44 et proveaenml ^ unius rei , que equanlur i 19 , 
quare muUiplìcavi 36 per { 19 , el sumniftia divisi per S5 , 
et habui H 3*7 prò quantitate unius rei , scilicet prò summa 
Si cundi et tertii numeri, de qua 6umma accepi tertiam par- 
tem, ei exiraxi eam de 44» el quod remansit, sciticei U 4, 
fait qaantitas primi namerì. Et quia quantitas primi et 
tertii numeri fuit \ unius rei niiniis 4 , de ^ rei miaus 
4 , sciiicet de ^0 , extracxi primum numerum , scilicet 
li 4 » remanserunt H 4 5 prò quantitate tertii numeri , 
quem Damerum extracxi de summa secundi et tertii nu- 
meri , scilicet de }^ 27 , reoianseruat ^ 44 prò quantitale 
secundi numeri. 

De quatuor hommibus bùiantios haòeniibus. 

Posui liane aliam questionem similem suprascripte que- 
stionisi sancte et venerande pater domine Ranerii digni»- 

sime Card. , ut que in prescripta questione dieta sunt me- 
lius ciementia vestra intendere valeat. Suni enim quatuor 
homines biiantios habentes» ex quìbus primus cum medie- 
tate bizanttomm reliquomm trium hominum babeat 33. 
Secundus cum tertia parte bizantiorum reiiquorum Inuin 
bominum 3$. Tertius quoque cum i bizantiorum reiiquo- 
rum babeat 36. Quartus vero cum \ bizantiorum primi 
et secundi et tertii homìnis hal>eat 37 ; queritur quot 
unusquisque habuit. Posui quidem hos numeros studiose, ut 
solutìo buins questionis cadat in integrìs numeris»etosten- 
dam hanc insoiubilem esse sub posita conditione. Ad quod 
demoLiblrandum ponain socundum et terliuai et quarlum 
hominem babere rem, cuius rei medietas si addatur super 

5 
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bizaniios primi, nimirum sargent in 33, ut {»ropositom est. 
Quare palei manifeste prìmnm hominem habere 33 minus 

medietate rei , que addita cum hizantiU sfxundi et tertii et 
quarti bominis, scilicet cum re, veoient 33 et medietas rei 
prò tota summa biEantiorum qnatuor hominum , de qua 
summa secundns cum \ bizantiornm reliquoram trìum 
hominum pr •j'onitur habuissc 35. Quare si auferantur 35 
de bizantiis 33 et de medietate rei, remanebit pro^ bi* 
zantionim ipeoram, scilioet tertii et quarti et primi homi- 
nis, medietas rei minus biz. 2. Et quia cum de alìqua quan- 
titate tollitur tertia pars, id quod toUitur est medietas eius 
quod remanet, si super medietate rei minus % addatur 
medietas eius, venìent | rei minus biz. 3 prò quantitate 
l)iznntiorum tertii et quarti et primi hominis. Ad qne 
etiam veniemus si multipUcaverimus medietatem rei mi- 
nus 2 per 3, et divìserimus per 2. Bursus quia proponi- 
tur tertium hominem cum \ bizantiorum quarti et se- 
cundi et primi huminis habere 3(5, si de tota summa, sci- 
licet ex 33 et medietate rei, toUamus 36, remanebit prò { 
bizantiorum quarti et primi et seoundi hominis medietas 
rei minus biz. 3 ; et quia cum de aliqua quantitate tolli- 
tur illud quod toliitur est ^ eius quod remanet, si su- 
per | rei minus 3 addatur tertia eius» hoc est quod mul* 
tiplioetur i rei minus 8 per A, et summa dividatur per 3, 
venìent \ rei minus A prò quantitate bizantiorum eorum- 
dem quarti et primi et secuodi hominis. Item quia quar- 
tus homo cum 4 bizantiorum primi et seoundi et tertii 
hominis habet 37, si de tota summa eorum nn* hominum 
tollantur 37 , remanebit prò | bizantiorum primi et se- 
oundi et tertii hominis medietas rei minus biz. 4, quam si 



Digitized by Google 



35 

multipiicavenmus per 5, que &imt sub virga de |« et que 
proveDertnt divuerìmiu per 4, que sunt sttpèi) viluppi» hab^ T 
bimus { rei mìnus bi2. 5 pi o quantitate bizanlìonim primi 

et sccundi et tcrtii hominis. Addamus ergo rem.quam ha- 
bent iater secuadum et tertiam et quartum homiaem , 
cttm { rei mintu 3 , que habeat iater tertiam ei qaartum 
et primam hominem , et cum | rei minus 4 , que habeat 
iater quartum et primum et secundum liommem, et cum « 
rei miaus 5 , que habeat iater pnmam et seonndiira et 
tertiam homiaem, veaieat ree ^ 3 miaas biz. 12, prò tri- 
plo bizantiorura 1111.°' hominum , cum in prescriptis par- 
tibus unusqui&que ter coaputatus sii. Quare sì diviserimus 
ras ^ 3 miaus biz. h% per 3, habebimos rem ^ 4 mi- 
DOS biz. 4 prò quantitate bizaatiorom IIII.*' homiaam , de 
qua summa si auferatur res , quam habent iater secun- 
dam et tertium et qoartum homiaem , remaaebit 4i ^ 
miaoB 4 prò quantitate bizaatìonim primi homiais , super 
quam si addiderimus medietatem rei, sciiicet ì bizantiorum 
secundi et tertu et quarti homims, erunt 4t miaus biz. 4, 
qoe equantur biz. 33. Comuaiter si addiderimus biz. 4, 
eraat ^ rei equales de biz. 37 ; uade ut veaiamus ad aoti^ 
tiaiu uiiius rei, ruulli|jlicanda sunt 72 per biz. 37, et sum- 
ma divideada est per 37 que s.uat super virga^ | vel divi- iw^nMrt» 
daatar biz. 37 per 37 , et 4 quod proTeait ex divisioae 
dacatur in 7S. et veoieat biz. 72 prò quantitate rei, et tot 
habent inler secundum et tertium et quartum iiominem. 
Et quia propoaitur primum homiaem cum medietate bi- 
zaatioram secuadi et tertii et qaartì homiais habere 33, el 
predictorum 72 bizantiorum medietas est plus de 33, col- 
ligitur inde haac questioaem iasolubilem esse , cum non 
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possit dici, quatuor bomioes babeat biz.» cam primus ooa 
habeftt aliquì^, immo habet debitam. Quare si voluerimus 
concedere ipsam habere debìtum , erit questio solobilìs, et 
erit debitum ipsius 3, scilicet dilFereiitia que est a 33 usque 
in 36; predicium quidem debitum si extrahatur ex blzan- 
tiis fleoundi et tertii et quarti hominis, remanebunt 69 prò 
summa bizantiomm 1111.°' hominum , ex quibus si extra- 
hatur j rei mmus biz. 3, scilicet biz. 51 , rcmanebunt biz. 
secundi bominia 48. Item extractis | rei minus biz. 4, que 
habent iater quartum et primum et secondum hominein, boc 
kj^t biz. 44 de 69, remanent 25 prò bizaniiis tertii hominis, 
quibus additis cum biz. secundi homiuis » acilicet cum 4$ , 
erunt 43, quibus extractis ex bizantiis secundi et tertii et 
quarti bominis» scìKcet de bizantiis 73, remanebunt prò bi- 
bizantiis quarti hoiiiinis29. Vei aiiter, de 6d predictis ex.tra* 
bantur i rei minus biz. 5 , que babent tnter primum et 
secundum et tertium bominem, remanebunt similiter quarto 
homirii 29. Et si dicemus primum honiinerìi habere cum 
sua pelitione 4 84 , secundum 1 83, tertium i 84, quartum 4 85, 
inveniemas, suprascriptisdispositìs, primum bominem ha- 
bere 4 , secundum 94, tertium 406, quartum 444. 

De qvaiuor homùàim.qfd Mitstiertml ìnxantios. 

Quatuor homines invenerunt bizatios aliquot, de quibus 
unusquisque sumpsit aliquam quantitatem tortuitu, et cum 
veìlent ipsos bizantios inter se equaliter dividere, primus 
duplicaTit secundo bizantios quos ceperat , post hoc se- 

cundus triplicaviL Icilio homini tuluin id quod sumpse- 
rat. Quo facto tertius homo quadruplicavit quai'to homioi 
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bizantios suos, et quartus post hoc quincuplicavit primo 
homini bizaatios quos ei remaaserunt post dupUcatioaem 
quam fecerat secando homim, et sic unusquisque de in* 
ventts bizantiis suam habuit portionem» sciHcet quartam 
partem; queritur que fuit sumtna inventoriim bizantiorum, 
et quot ex ipsis unusquisque cepii. Ponam secundum ho- 
miiiem habuisse rem , quam cum ei duplicasset prìmus 
homo, habaìt duas res, et primo homini remansit quinta 
pars quarte partis toiius summe, cum ex quiucuplo eius 
quod ei remanserat habuit quartam partem summe; unde 
si de quarta parte summe auferatur ^ eiusdem, remane- 
bunt ,*iF , hoc est } , prò eo quod quartus dedit primo ho- 
mini, que quinta si addatur super ^ summe, que remansit 
quarto homini post dationem quam fecit primo» erunt ^ 
totìus summe» et tantum habuit quartus homo, cum qua- 
drupiàcatione sibi facta a terlio liomine. Quarti quarta pars 
de js» scilicet ^r, totius summe fuit illud quod cepit quar- 
tus homo, I et triplum eius, quod est % , est iUud quod iw. u 
accepit a tertio homine , quibus additis cum quarta 
parte , scilicet cum totius summe , faciunt ^ eiusdem 
summe, et tantum habuit tertius homo, cum triplicatione 
sibi faota a secundo homine. Quare tertia pars , scilicet ^ 
totius summe, fuit illud quod cepit tertius homo, et duplum 
de 4Ìj! , hoc est ^ , acceperat a secundo homine , qui- 
bus rtv additis cum quarta parte summe , que remanserat ' 
secundo homini , reddunt prò eo quod habuit secun* 
dus homo cuiu duplicalione facta sibi a primo huiiime, 
que equantur duabus rebus. Quare medtetas eorum, scili- 
cet ^ totius summe, est illud quod cepit secundus homo, 
et alW^ habuerat de primo , quibus ^ additis cum ^ - 
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mauDù, qoe femaiiserat primo Ikmiiìiiì posi duplicalioiiem» 
quaiD feoeral «econdo , enml ^\ prò eo qaod oepit prì- 

mu8 homo; uode si summam ponimus esse 240 , erii iiiud 
qaod flumpsit primu& 89, el iUud qaod cepii secaodos 77, 
et tllod qaod cepii tertios 47, et Ulod qaod cepit qoar- 
tus 27 , scilioet de bizanttìs S40. Et si dìctnm faerit . 
quod primuÀ homo de boc quod cepit dupiicavit offloes 
qoaniitate» alioram trìam, et secondas posi ipea da- 
catione iriplicavit oraoia qoe habeant reliqoi trea, et 
post ipsam Inplìcationeni terhus quadrupiicavit ea que 
habeant reliqui tres homioes , et ad extremum quarta» 
bomo qomcaplavit omnes qaaiititales qoas babeant re- 
liqnì tres. et sic babait onosquisque quartam partem 
totius sumoìe. Ponaoi rem esse residuuoi quod reman- 
8it primo homiai post duplicationem qaam fecit reliquia , 
et triplicabo illam rem prò tripiicatione qoas stbi fecii se- 
cundus homo , et eruiU res Ires, (juas ijuadraplicabo prò 
quadrupUcaùoDO quam fecit ei tertiushomo, venieat res i2 
qaibaa et moltiplicatis per 5, prò qaiocaplalione qaam 
fecit qaartos bomo, enmt res 60, qoe sont quarta totios 
su rn me, cura proponatur unumqLnjmqiii' h ibiiisse, post pre- 
dictas iQuiUplicitales, quartam partem ; qoare muUipUcabo 
60 res per 4, et babebo res 240 prò sumaia bizantiorum 
nil'' hominam. Deinde pooam ad libitam rem esse bis. S, 
et erit tota summa 480, de quibus extrahaiu biz. 2 pre- 
scriptos, remanebunt bìz. 478, qae sunt duplum bixaotio- 
rum secandi et tertii et quarti bominis, et medietatem eo- 
rum liabuerunt ex duplicatione quani fecerat ei piimus 
homo. Quare si medietatem de 478, que est ^39, addamus 
super biz. 2, qSk remanserunt primo bomiai, babebo 244 
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prò quantitate bizantiorum primi bominib , de inde poaaro 
rem prò quantilate, que remansit BeouDdo homint post tri- 
plìcationem quam fedt relìquia trìbiis, et quadruplicabo 
ipsam rem, et illud miadruplum 4UÌncu[)labo , | et habcbo fbi 
%0 res prò quarta parte totius summe. Ergo ^0 res equan- 
tur bis. 4 SO, ttodesi dividantur 4 SO per 80, veaient bis. 6 
prò quantitate rei, quìbiu biz. 6 extractis de 480, rema- 
nent 474 prò triplo bizantiorum tertii et quarti et primi 
bommis. Quare keriia pars erat qaantitas bizantiorum 
ipsontm, et due lertie de 474, sctlicet 346» faenmt id quod 
aooeperat a secundo homine, quibus biz. 316 additis eum 
biz. 6, qui remanserunt ipsi secundo, erunt biz. 322, et tot 
habuiteeoundus homo post dupiicatione sibi leusta a primo 
homine; ergo medietas de 3S2, que est 464 , fuit quantitas 
bizaatioium secundi hummis. Uuisus ponam rem j)ro eo 
quod remansit tertio homini post quadniplicationem quam 
técerat aliis , et quiucnplabo ipsam rem , et enuit quinque 
res equales cpiartì somme, scilioet de 4 SO; quare res erit 
biz. S4, quibus extractis de 480, rcmanent 456 prò quadruplo 
bizantiorum quarti et primi et secundi hominis , ex quibus 
habuerunt tres quartas, scilioet 34S, a tertio homine, quibus. 
biz. 342 additis cum biz. 24 predictis, erunt biz. 366, et 
tot habuit tertius homo post duplicationem et triplicaiioiiem 
sibi factas a primo et a secondo homine , de quibus si 
acoepero medietatem tertie partis, scilicet sextam, venient 
biz. 61 prò quantitate tertii hoiiiinis. Extractis ergu biz 241 
primi hominis, et 464 secundi, et 64 tertii de tota summa, 
lemanebunt 47 prò biz. quarti hominis. 

Aliter , quia omne duplìcatum ex suo duplicante existit 
medietas, et triplicatum ex triplicante est tertia »et quadru- 
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plicatuin ex quadruplicante sii quarta , et quìncuplatum 
ex suo quincuplante quintam obtinet parlem ; ponatn in 
ordine r t f 1 > ut in margioe cemitur , et muUiplicabo 2 
per 3 vicibus 4» vicibus 5, que sunt sub virgis , erunt 4 SO, 
que sunt quaiuilas quarte partis otunium bizantiorum 
iaventorum , quibus multiplicatis per 4 , reddunt 4^0 prò 
tota summa ; demde tollam 1 quod est super 8 de 2 , et I 
quod remanet ducam in 3 vicibus 4, vicibus 5, enint 60 , 
quibus etiam ductis in numerum hominum, scilicet in 4, 
erunt 840, quibus si addatur 4 , quod provenit ex ducto 4 
quod' est super 8, in 1 quod est super 3 , quod in 4 quod 
est super 4, (juod in 1 quod est super 5, erunt 241, que 
sunt quantitas bizantiorum primi. Rursus extraham 4 quod 
est super 3 de 3, remanent 8 , quibus ductis in 4 vicibus 5, 
vicibus 2 , que sunt sub virgis , et in numerum hominum , 
erunt 320, quibus addam 2, que proveniunt ex 2 , quod est 
sub prima virga, in 4 quod est super 3» quod in 4 quod 
/W.MIWI» est super 4, quod in 4 quod est super 5, erunt 388 | que 
sunt duplura bizantiorum secuiidi. Quarc ducam 322 in 1 
quod est super 2, et dividam per 2, venient 401 prò 
bisantìis secundi hominis. Item extrabam 4 , quod est 
super 4 , de 4 , remanent 3 , que ducam in 5 vicibus 8 , 
vicibus 3, que sunt sub aliis virgis , erunt 90, que ducam 
in 4 , et superaddam 6 que proveniunt ex ductis 8 in 3, 
que sunt sub virgis , quod in 4 quod est super 4 , quod 
in 4 quod est super 5 , erunt 366 , et tot habuit tertius 
homo post duplicaiionem et triplicationem sibi factas a 
primo et secundo homine ; unde si de 366 ifcceperimus 
medietatem tertie partis ipsoram» scilicet sextam , venient 64 
prò bizantiis tertii hominis. Ad ultimum qui^>pe extraham 1 , 
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quod est super 5 , de 5 , reraaneot 4 , tjuibus ductis in 2 
vìcibus 'òi vicibus 4, que suat sub virgis , et illud lotutu 
per 4, scilioet per numeniin hominuin , erunt 384, quibus 
addam 34 , que prdvemuDt ex ' multiplicatione de % vici- 
bus 3 . vicibus 4 , que sunt sub virgis , ducta in id quod 
est super 5 , erunt 4U8 , e( tot babuit quartus homo , 
po«t duplÌG4ili<uiem et trìpUeationem et quadniplicatìonem 
sibi fectas a primo et feeundo et tertìo horoine. Quare sì 
de 4Ub aoceperinius medietatem tertie quarte parlib, hoc 
eal A, venient 47 prò qoaiititate bizaptionioi quoe cepit 
quartus homo» ut auperius inveutum est. Aiìter, posi- 
ti» 1 ì IT per ordinem , et inventis bizantiis 480 prò 
summa bizantiurum ipsorum quatuor hominum, extrabam y 
de upo integro, et prò i quod romanet aocipiam medie- 
taten de 480, et superaddam 4 quod provenit ex ducto 
4 in 1 , quod in 1 , quod in 1 , que uuilates sunt super HIP' 
vifigis, eruot et tot cepit ex ipsa aumma priious homo. 
Rursos exUaham | de unp integro , remanent } ,. de qui- 
bus aocipiam me^etatem , veniet 4 , prò quo accìpiam \ 
de 480, et superaddam 1 , (|uod provenit exductione dieta- 
rum unitatum in ae, et babebo 461 • et tot cepit seoundus 
homo. Item loUam f de uno integro , remanebunt } , de 
quibus aocipiam niedietatem tertie partis ipsarum, veniet i, 
prò quo aopiptam oclavam partcm de 480, et addam si- 
militer 4 , ot babebo 64 prò bizantiis tertii hominis. Adbuc 
demam f de uno integro remanent 4, de quibus accìpiam 
medietatem tertie quarle parlis ipsorum, veniet ^, prò quo 
accìpiam trigeximam partem de 480. et super addam 4,< 
et babebo .47 prò bizantiis quanti hominis. 
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Quesito «ttitt/w sv^seripte de iribus honùniim. 

» 

Item tres homines habcbànt l)izaiiiu>s, et cum primus 
duplicavit bizantios reiiquorum , aec qoq et addiderit eis 
medietatem omiiiuiii que habebant, et secandns trìplicave- 
iu.u«»r» rìt I bizantios tertii et primi hominis, et addiderit eis 
tertiam bizantiorum ipsorum, et tertius quadruplicavit bi- 
zantios reiiquorum , et addiderit ets quartam bizantiorum 
tpsorum, et habuit unusquisque suara partem, scilicet ter- 
tiam. Scieodum est primuni, quod quando aliqua res du- 
plicatur et additur super eam medietas eius , tuQC illa rea 
sui dupli et dimidii est |. Similiter cum aliqua res trì- 
plìcatur et additur ei tertia para sui, tuoc illa res sui tri- 
pli et lertic est Eodemque modo , cum aliqua res qua- 
druplicatur et additur ei quarta ipsius rei» (udc illa res 
/^ ^ e} quadrupli sui et quarte est iV» qnare ponam in ordi- 
ne ^ ^ | , et imitabo primum ultimam reguìam predio 
ctam , hoc est cum multipHcabo 5 vicibus 10 , vicibuh 17, 
que sunt sub virgis , venient 850 prò tertia parte totius 
summe eorum , quos multipHcabo per 3 , propter homi- 
nes qui sunt tres, et erunt biz. 2550 prò tota summa, 
et extraham | de uno integro, remanebunt ì de 2'óò0 , 
et superaddam biz. %i , qui proveniunt ex 2 vicibus 3 , 
vicibus 4, que sunt super virgis, erunt 4854, et tot 
habuit primus. Kt ex Li alia m de uno integro, remane- 
uj ^ct.*'^^^^ TTrfde 2550, et superaddam 60, que proveniunt ex 
> ^ multiplicatione de 5, que sunt sub virga, vicibus 3, vici- 

bus 4| que sunt super virgìs, erunt 1845, de quibus ac- 
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cipiam I, hoc est multiplicabo 1845 per 2, et dividam 
per 3, vel quintam de 1845» quc est 36^, multiplicabo 
per quod est pulchrius, venieai 738, et tot habuit se- 
cundus. RiirsiiB extraham ^ de uno integro, ramane- 
biiul i4; prò quibus accipiam \j de 2550, hoc est divi- 
dam 2550 per 4 7, et quod provenerit multiplicabo 
per 13, venient 4950, super que addapi 200, que prove* 
niiint ex 5 viGÌÌms 40, que siint sub virgis, vicibus 4, que 
£unt super virga, erunt 2150> et tot habuit tertiushomo, 
quando quadruplicavit bizaatios reliquorum, et addiditei 
quartam partem; undejBi de bixantiìs 2460 aeceperìmus ^ J 
ex tribus decimis eorum, hoc est ^ ipsorum, venient 258, 
et' tot habuit tertìus homo. Est emm hic modus similis 
eecundo, quia cum hoo per secundum modum faoere vo- 
luimus. extrahamus 2 de 5, et 3- que restant, multiplicabo 
per 10 vicibus 17, vicibus 3, et habebo 1530, et hoc est 
accipere | de 1550, et addam postea 24 super 1530, et 
habebo similiter prò bizantiis primi hominis 4554. Item 
extraham 3 de 40, et 7 que remanent ducam in 47 vi- 
cibus 5, vicibus 3, et habebo tV de 2550, et sic possu- 
mus eodem modo in similibus operari. | £t quia quàtuor 94,» net» 
inventi numeri sunt sibi invieem comunicantes, et èst se- 
narius comunis eorum mensura , si diviserimus unumqueoi- 
que eorum per 0, habebitur solutio huius questionis in 
minoribus numerìs, et summa eorum erit 425, et biz. pri- 
mi enmt 260, secundi 423» tertìi 43. 
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Episiaki supraannpU Leonardi ad Màjfkinm Tkeidorum , 
phylosophim dòfMtm ImpenOoria, 

Assidttis rogaminibus el postulaiiooibus a quodam 
mìhi amicissinio lavilatus, ut modum sibi conponerem sol- 

vendi subscriptas avium et similmm qucstiones, quia ipse 
tanquam noviter in hoc magisterio educatus, fortiora pa- 
bula ìd libro meo nnmerì apposita pavesoebat , lao sìbi * 
velut noviter genito filb, suàvìtatis preparai», ut robustua 
effectus capere valeat arLiora , presentem sibi modum in- 
veni, per quem, non fioium simiies questiones soivuntur, 
venim et omnes divetsitates cofiflolamianm monetanim. Et 
quìa ipsum in illa scientìa preslantioren et utilem eh^ì , 
vobis , reverende pater domine Theodore , imperialis aule 
sumine pbylosopbe, mictendum decrevi, ut ipso perlecto , 
que utilia sunt vostre cebitudtnis probitas , resecatis sa- 
perti uis , rcconservet. 

De ismtius emendii ncundum pnportkmem dakm, 

L 

Quidam emit passeres 3 prò uno dennrio, et turtures 
% prò uno deaarìo, et columbam 1 prò dr. 5, et ex bis 
trìbtts generibus avium, babuit aves 30 prò denariia 30; 
querittir quot aves emit ex unoquoque genere. Posui pri- 
mum passeres 30 prò IO denariis, et servavi denarios 20, 
qui sunt differentia que est a 40 denariis usque in 30, et 
mutavi unum ex passeribus in turturem , et fiiit augmen- 
tum in ipsa mulaiioue | unius denarii , quia pabbti valc- 
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bai 7 unius denarii, et turlur valebat \ unius denarii , sci- 
Itcet I UDÌU6 denarii , plus pretio passeris , et mutavi ite- 
nim uQiun ex pasfieribuB m columbam, et melioratiis sani 
in ipsa mutattone dr. 4 1 > scilieet differentia quo e«t a ^ 
unius denarii usque in dr. 2 , et feci sextas ex ipso de- 
nario | 4 , et fuerant aexte 40 ; et secundum hoo oppor- 
tuit me mutare passere» in Curtures et columbas, donee 
ex ipsa ujutatione provoniant illi dr. 20, quos superius ser- 
vavi ; quare ex ipsis feci sextas, et fuerunt sextc 1 20 , (]iins 
divìsi in duas partes, quarum una posset dividi per 40 
integraìiter, et alia per 4 , et summa utrìusquedivìsionis non 
ascenderet in 30; et fuit prima pars 110, et alia ^0 , et 
divisi primam partem, | ecilicet 440, per 40, et secun- m tsorr» 
dam per 4 , et habui oolumbas 44 , et tartures 40, qui- 
bns extraotis de avibns 30 , remanserunt 9, prò numero ^ 
passerum , qui^ passeres 9 valent denarii 3 , et turtures 1 0 
valent denarii 5 , et columbe 4 4 valent denarii %% , et sic 
ex ì$tia trìbus generìbus avium habebuntur aves 30 prò 
30 denariis , ut quesitum est. 

De eodem. 

£t si voiumus habere aves 29 prò denariis 29, eodem 
modo posSumus operari , videlicet pretium 29 passerum , 
qui 8unt aves viliores» extrahemus de denariis S9, et de 
reìiquìs feciemus sextas. et erunt sexte 416 , (|uas divide- 
mus ilerum in duus parles , quarum una dividalur inte- 
gralìter per 10 , et altera per 4 , et summa utrìusque di- 
visionis non asoendat in %9 , quc partes duplìciter 6erì 
possunt ; primum ut prima pars sit 110, secunda 6 , et 
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dividantur 110 per 10, venient columbe 41 , et 6 divi- 
daatur per 1 , venieat turtures 6 , quibus exlractis de ^9, 
remaneat tS prò numero passeram « vel 446 dividemus 
m 400 etU4, et dividemus 400 per 40 , et 46 per 4 , et 

habebimus columbas 10, et tm tures 16, relique que sunt 
usque in 29 , scilicet 3 , eruut passeres , et sic soluta est 
hec questio dupliciter. 

Jtem de avibus. 

Et si volumus habere aves 46 prò denariìs 45, hoc 
esse non posse sine fractione avium demonstrabo. Terbi 

gratia si extraxero pretium 45 passerum de denariis 45 
et de residuis denariis faciam sextas , que sunt 60 , non 
poterunt dividi in duas partes, quarum una divìsa per 40 
et altera per 1 veniaL numerus integrus ex ipsis duabus 
divisionibus, qui sii minor de 15. Exempii causa si divi- 
sero 60 in 50 et in 40, et divisero 50 per 40, et 40 per 4 
venient ex ipsis duabus divisionibus 5 et 10, quibus inst- 
mul ìunctis faciuDt 15, scilicet summa ornai um avium, et 
sic non caderet aliquis passar in hac emptione , quìa co- 
lumbe 5 valent dr. 40, et turtures 40 valent dr. 5, et sic, 
ex bis duobus generibus avium tantum , habentur aves 15 
prò denariis 15, et non est numerus aliquis aJius infra 60 
maior quam 50, qui integraiiter dividatur per 40, et mi- 
nor eo hic locum non habet , quia si poneremus 40 prò 
una parte, leraanctu pio alia parte 20, unde si 40 divi- 
dantur per 40, et 20 per 4, egredierentur ex istis duabus 
divisionibus 24 aves, que locum non babent, cum debeant 
esse 45. Sed sì volemus frangere aves, dividemus 60 su- 
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pradicta in 55, et 5, et dividemus 55 per 40, veoieat co- 

lumbe y 5 , et dividemus 5 per \ , venient turtures 5. 
Extractis itaque columbe j 5 et turlfibus 5 de avi> 
bus 1 4 5 remanabunt passeres i l, quorum pietium est dr. 4 
et semìs , et pretium 5 turtunim est dr. | 2 , et pretium 
columbarutn \ ir est dr. 11. Et sic ex bis Iribus generi- 
bus avium babeotur aves 45 prò denariis 45. 

Et si volumus babere aves 4 5 prò denarììs 4 6 , boc 
integraliter potcrit , quia extractis dr. 5, scilicet pretium 
passerum i 5. de denariis 4 (i, remanent denarii \ 1 , qui sunl 
sexte 66, quibus divisis in 60 et in 6, dividetur 60 inte- 
graliter per 40, et 6 per 4, et ex ìpsis divisionibus veoient 
columbe 6 cL lurtures 6, relique quc sunt usque in 15 
suDt passeres , et sic possumus in omnibus similibus ope- 
rari. Sed ut ea que dixi liquidius sapìentia veslra inteUì* 
gat , aliam huiusmodi proponam questionem , videlicet ut 
passeres 3 dentur prò uno denario , et columba valeat 
dr. 2, et perdix valeat dr. 3 , et volo ex bis tribus gene- 
ribus avìum aves 30 prò deDarjs 30 babere. fixtrabam 
quidem supradicto modo de denariis 30 pretium passe- 
rum 30 , quod est 40, remanebunt dr. 20, quos serva- 
bo , et mutabo unum ex passeribus in columbhm , et erit 
melioratio dr. y 4 , scilicet 5 tertìe unius denarii , et mu- 
tabo ileruiii alluna passerem in perdicem , et erit melio- 
ratio eius j 2 , boc est tertìe 8 , que sunt differentia que 
est a pretio unius passeris usque in pretium unius perdi- 
cis , et faciam tertiam ex denariis 20 servatis , et erunt 
tertie 60 , quas dividam in duas partes , quarum una di- 
vidatur integraliter per 8 , et alia per 5 , et que ex utra- 
que divisione perveoerint non ascendant in 30; erìtque 
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una illanim duarum parlium 40 , al altera 20 , ei dm- 
*dam 40 per 8, venient perdices 5, et dìvidam 20 per 5 

venient columbe 4 , relique que sunt usque in 30 , scUi- 
cct 21 , sunt passer^s, 

Ilem passeres 5 valent dr. 4, et turtures trea dentar 
prò uno denarìo , et columba valeat dr. S , et perdtx va- 
leat dr. 3 , et volo ex his quaiuor geaeribus avium habe- 
re aves 24 prò dr. 24. Ponam pretia uniuacuiuaque gene- 
ris avium in ordine » videlioet | et f et 8 , et 3 , ut in 
margine cernitur , et cxtraham preiiuMi iinius passeris de 
pietio cuiusque reliquorum thum generum^ scìUcei i dei 
et de 2, et de 3 » et resìdua ponam super ipsa pretia , et 
habebo A super f et ^ 1 , scilicet ^, super 2 , ei A scilioet H> 
super 3 ; deiade pretium 24 passerum extraliam de de- 

^ nariis 24 , remanebunt dr. ^ 4 9 . qajs muUipUcabo per 4 5, 

ut faciam ex eis quindecimas, sìcut sunt difierentie supra- 
scripte, erunt rs 288 , quas dividam in tres parles, qua- 

fuLìtvtfo rum I una integraliter dividatur per 42 , et altera per 27, 
et tertia per 2 , quia melioratio mutalionis passeris in co- 
lumbam est 4t > melioratio mutationis passeris in tur* 
turem est ^ , et ideo dividendo sunt 288 in tres par- 
les , quarum una dividatur integraliter pw 42 , secunda 
per 27 , tertia per 2 , et quod ex ipsis tribus divisìonibus 
provenerit cadat infra numerum avium emptaram , sci- 
licet infra 24 , quod poterit iìeri dupliciler ; primum , 
de 288 extraham quadruplum de 42 , et de 27 . scili- 
cet 4 68 et 4 08 , qu& sunt in summa 276 , et remanebunt 
prò tertia [jarle 12 , et dividam 1G8 pcV Vi. et 108 per 27, 
et 42 per 2 , venient perdices 4» et columbe 4, et tur- 
tures 6 » que sunt in summa aves 44 , relique que sunt 
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ttsque in 94, ftcilicet 40, enint ftasteras. Yel alìter, ponam* 

prò prima parte cjuincupluLin de 42 , prò quo habebunlur 
perdices 5, et prò sacaada parte pooam duplum de 27, 
prò qoo habebaatur columbe 8 , et ex ipsis 288 remane- 
buQt 24 , que sunt dnodeouplum de SI , prò qao duodecu- 
plo habebuntur lurture 12, relique vero que sunt usque 
ia 24 aves , scilicet 5 , eruot passeres , el sic possumus 
in stmiltbus , eliam el in consolamìne monetaram et bì- 
zantiofum operar! , quod quandoque placaerit domioatio* 
ni Yestrc liquidius declarabo. 

Dt eumposiiiùne pentagoni equaUter in iriangtUum' 

equicrurium dalupi. * 

Libét etiam Mlutionem subscripte questionìs , qnam 
nuper inveni , lime vestre correctionis transmittere. Vide- 
licei Cum in triangulo equicrurio nolo protractum sii pen- 
tagomiDi equilatenim , qualiter inveniatar longitudo ipsius 
laterìs demoiìstrabo. Estd Irìgonum a 6 e (4) . cnius unum- 
quodqae latus a b et a e sii \0 , mensura et basis b c 
sìt 42 , et in ip^p trigono protractum sit pentagonnm equi- 
latenun a de fg,ei volo invenire longitudinem uniuscuius^ 
qae ialeria pentagoni ; protrabam primam in triangulo ab e 
perpendicularem a h , que erit nota , cuni nota sint latcra 
a 6 et 6 , et erit longitudo eius 8 , et a puncto d super 
latus 6 e proiraham Gathelnm d i, qae equidistabit catheto 
(1 ht qaare triangulos db i similis est triangulo abh, qua^ 
re propuriiu i 6 ad 6 est sicut proportio /< a ad b a, neo 

{A) Ve4i rig. 6. 
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non el proportio idad db est «cut proportìo ha ad a 
seà h a ex a b esi i, quare ^ i dwt i ex d b , et est 
b h ex 6 a | , oum b a &i ÌO , et b k sii 6 , scilicet me- 
ju.k7rMto dietas | ex b e, erìt et i 6 ex 6 d |; et quia latera penta- 
goni adei a g sunt sibi invioem equalia , si anieratar a d 
exabeiagexae, remanebuDt recto db eig e sibi in- 
. vicem cquales; sunt enim g f ei d e equales , due ergo recte 
g e ei g f duabus b d et de sunt equales , et angulus fcg 
anguio €db est equalis , cam eqaicrurìum sit trigonum a 5 e, 
J' c quare basis b e basTff est equalis , est enim b k eqnalis e h, 

unde si ex 6 h aiiferatur b e , el ex c h auferalur c f, rema- 
nebit f h equalis h e. Bis itaque omnibus intellectis, po- 
nam unumquodquo latus pentagoni rem , et ent e h me- 
dietas rei , quare b e erìt 6 minus medìetate rei , et auferam 
a d ex a b , scilicet rem de 4 0 , remanebit (16 10 minus 
re , de quibus accipiam t , et habebo prò catheto d i & 
minus I rei , et accipiam rursus | d d , et habebo 6 mi- 
nus j rei prò linea 6 t , est enim et 6 e 6 inious medietate 
rei, quare si auferamus b i, exb e, remanebit i e ^ rei, et 
sic eront latera triangoli d « t nota» et quia angulus d c s 
est rectus, erùnt quadrilatera lateram d < et { e equalta 
quadralo linee d e , quod quadratuiu est census cum d e 
stt res , quare multiplicabo d t , scilicet 8 minus | rei, in 
se t venient dragme 64 et ^ census minus rebus \ Kt, et 
multiplicabo t e , scilicet -nr rei, in se , et veniet tw census» 
quam addam super W census et dragmis 64, diminutis re- 
bus f 42 , et habebo H census et dragmas 64, diminutis 
rebus \ que equantur censoi, scilicet quadrato lateris 
d e, uude si addidero utriquc parti res f 42 , et tollam ab 
utraque parte ^ census , remanebunt ^ census et res ^ 1 2, 



Digitized by Google 



51 

que etjuantur dragrnis 6i , et ut hoc reducantur ad cen- 
sum unum , multìpiicanda suDt omnia que habentur , 
per I S , et erìt oensus et res 4 36 » que equanttir drag- 
rnis f 182 , et sic reducta est questio ad anam ex regulis 
algebre, linde si ad solutionem quesiti iiquidius venire 
volumus , ponam prò censu quadratum k l m n {\) , 
caius unumquodque latiis sit equale lateri pentagoni su- 
pradicti , et dacam secundum rectitudinem latera k n et 
l m in punta p 0, Qt sit unaqueque rectarum n p et 
m 0 4 36 A et dividatar reeta m 0 ad punctum q in dna 
eqna , et erit m qj^ 48; et quonìam quadratum Ir m est 
ccnsus, erit latus m n res , et unumquodque laius n p et 
tn 0 est ^ 30 , quare tota superficies n o est res ^ 36 , cui 
snperficiei si addatur quadratum k m , erit tota superficies 
rectiangula k 0 \ census et res 4 36 > quo , ut superius 
inventum est , equantur dragrnis 7 1 82 , ergo superticies 
A o est dragme 7 4 82, que superficies provenit ex k l in 
1 0 , sed Jt { equalìs est recte I m , ergo ex ductu l m in, 
( 0 proveniunt 7 1 82 , quibus addatur multiplicatio ex m |r 
in se , hoc est ex 7 4 8 » egredientur if 51 7 prò quadrato 
linee I ^ » de quorum radico , que est secundum propin- 
quitatem 22 et minuta 44 et secunda 33 et tertia 45 et 
quaila 7, si auferaliir linea m q, scilicet j 18, remane- 
bunt prò quanti tate rei i m , hoc est prò quantitate 
uniuscuiusque lateris pentagoni , 4 et minuta 27 et secun- 
da 24 et tertia 40 et quarta 50. Inveni etiam bis diebus 
alias soiutiones super similihus questionibus , quas domi* 
nationi vostre quandocumque placuerit destinabo. 



(4) Vedi Fig. 7. 
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Modus aitus soivendi sùmies qmstioaea. 

Itero pono solutionem fleqiientis questionìs per quenH 
daiu putcbrum mudum. Nam questio taiis est. Quinque 
homÌDes denarios babent, ex quibus primus cum mediente 
denarìonim seoundt habet secundus oum 4 denario- 
rum tcrtii hominis habet 45» tertius cum j denarìonim 
t«i'*v/r /2^ >«^ ^-"^ quarti habet 48, quarUis cum ì deuanorum | primi ha- 
L'^t^i c <]ùe,i S3. PcMiam boa quinqae bomioes in ordinem, et sub 

unoquoque eorum ponam snain petitionem» ut bic oemitur. 

45760 442^8 40464 im 4938 

20 18- 15 42 

Quintua, Quartwa, Tertiua, Seoundua, Primus» 
Il 111 

IT ITT 

1^45 ^^44 ^«40 

Et incipiam a 2, qui sunt sub virga primi hominis, et 
multiplicabo 2 per 42, qui sunt super ìpsum priraum, 
eroDt 84,. de quibuft.tollam muUipliGatioiiem de 4, quod 
est super 2, in 45» remanebunt 9, que multiplicabo per 3» 
que sunt sub \ irL;a secundi hominis, erunt 27, quibus 
addam multiplicaiionem de 4 , quod est super ^, in 4 
qnod est super 3, ductam in 48, que sunit super tertium 
bominem, erunt 45, que ducam in 4 que sunt sub virga 
eiusdem tertii hominis, erunt 480, de quibus tollam id 
quod provenit ex ducto 4, quod est super 2, in 4 quod 
est super 3, in 4 quod est super 4» quod in 20, rema- 
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nebunl 100, quo (lucani in o, quc sunt sub virga quarti 
hominis» erunt 800, quibus addam 23, que prQveniunt ex 
ducto 4 quod est super in 4 quod est sqpeir 3, | quod M 
in I quod est super 4, quod in 4 quod est super 5, quod 
in !^3, erunt 823, que multiplicabo per 6, que sunt sub 
TÌrga quinti bominis, erunt 493S» que servabo super prì« 
mum hominem, et operabor simìlìter in reliquis quatuor * 
hominibus, videlicet multiplicabo 3, que sunt sub virga, 
per 4 5, et tollam semel 48, et residuuiu multiplicabo per 4, 
erunt 408, quibus addam mnltìplioationem de 4 quod est 
super 3, in 4 quod est super 4, dnctam in 20, erunt 438, 
que ducam in 5, et tollam 23, que veniunt ex uno quod 
est super 4, quod in ì quod est super 5, quod in 23, re- 
manebunt 617, que ducam- in 6, que sunt sub virga 
quinti bominis, erunt 3702, quibus addam 48, que prò- 
veniunt ex 1 , quod est super 3, in 1 quod est super 4 , 
quod in 4 quod est super 5, quod in \ quod est super 6, 
quod in 42, erunt 3744, que duoam in 2» que sunt sub 
virga primi bominis, erunt 7428, que servabo super se- 
cundum hominem Fiursurs multiplicabo 4, que sunt sub 
virga, per 48, et tollam semel 20, residuum multiplicabo 
per 5, et addam 23, que proveniunt ex 4 , quod est su- 
per 4, in 1 quod est super 5, quod in 23, et totum il- 
lud multiplicabo per 6, que sunt sub virga, erunt 1698, 
de quibus tollam 42, que, proveniunt ex 4 , quod est su- 
per 4, in ì quod est super 5, quod in 4 quod est super 6, 
quod in 12, reraanebunt 1686, que ducam in 2, quo sunt 
sub virga, erunt 3372, quibus addam que proveniunt 
ex 4 quod est super 4 , in 4 quod est super 5, quod in 
1 quod est super 6, quod in 4 quod est super 2, quod 
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in enint 3387» que ducam in 3, que sunt sub virga, 
ei uni 10161 , que servabo super lertium hominem. Et cum 
eodem modo operatus fuero in inventioDe quarti et quinti 
numeri, habebo super quartum hominem 41268, et super 
quintnm 45760, deinde multipìicabo S per 3, que per 4, 
que per 5, que per 6, que suol sub virgulis, erunt 720, 
* et multipìicabo 4, quod est super 2, in 4 quod est su- 
per 3, quod in 4 quod est super 4, quod in 4 quod est 
super 5, quod in 1 quod est super 6, venient 1, quod 
addam cum 720, cum propositorum bominum numerus 
sit inpar, quia si esset par toUeretur, erunt 724 , in quo- 
rum regola, que est \ de 403, dividendi sunt suprascripti 
numeri per ordinem, et habebo quanti tates uniuscuiusque 
eorum, ut superius in questione oernitur. 

hmesUgatio vnde prooedat moeiUio siiproser^fa. . « 

ftLitwr^» Et si unde talis inventio procedàt | babere volueritist 
vobìs illttd, tanquam domino venerando, mittere procurabo. 

Solvuntur etìam sìmiles questiones aliter , ut in libro meo 
denominato vostra Sapicntia poterit invenìre. £t si super 
dr. uniuscuisque adderetur eadem pars denarioram relì- 
quorum quatuof bominum, que additur in dieta questione 
unicuique de suo consequente , et haberet pnmus 1-^, 
secundus 4 5 , et cetera ut supra , tunc questio esset ioso- 
lubilis , nisi concederetur primum babere debitum , quod 
debitum esset nV * secundus haberet 4 {tt ^ » 
tius iTf 4 4 , quartus j 4 ^ • quintus 20. 
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Incipit liber gmdratorum conpositus a Leonardo 
Pisano. Anni M.CC.XXV, 



Cum Magister Domìnicus pedibus ccisitudìnis vestre , 
princfps gloriosissime donunu F., me Pisis duceret presen- ^ ^ 
laodum , occurrens Magister lohannes panormitaous, que- 
stionem mihi proposuìl infrascrìptam , non minus ad g0o- 
metriam quam ad numerum pertinentem , ut iavenirem 
numerum quadratura , cui quinque additis vel diminutis, 
semper inde quadratus numerus ortretar. Super cuius 
questionis solutione a me ìam inventa considerans. vidi 
quod iiabebat ongmem solutio ipsa ex muUis, que qua- 
dratis et ìnter .quadratos numeros accidunt. Nuper aatem 
cnm relatìonìbus pisane poteatatis, et alìomm . reddenn- 
tium ab iraperiali curia , intelleximus quod dignatur ve- 
stra sublimis Muiestas legere super librum quem co^po- Y"** 
sui de numero, et quod placet vbbìs audìre aliquotieoa 
subtilitates ad georoetriam et numerum contingentes , re- 
memorans m vestra curia , et a vestro phylosopho 8U- 
prascriptam mihi propositam questionem , ab ea sumpsì 
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nuateriam, et opus incepi ad vestnim honorem condere 
iofrascriptum , quod vocari iibrum volai quadratoram, 

veniam postulaiis paLiunler, si quid in eodem plus vel mi- 
Dus iusto vel necessario coniinetur, cum omnium habcre 
memorìam , et in nullo peccare , sit divinìtatis potius 
quam humanitatis , et nemo sit vitio carena, et undique 
circumspectus. 

Consideravi super originem omnium quadratorum nu- 
merorum , et inveni ipsam egredi ex ordinata inparium 
ascensione. Nam unitas quadrata est , et ex ipsa efiicitur 
primus quadratus « scilicet unum , cui unitati addito ter- 
nario facit secundum qoadratum , scilioet 4 , cuius radix 
est 2, cui ettam additioni si addatur tertius inpar nume- 
rus , scilicet 5, lerlm» quadralus procreabitur , scilicet 9, 
cuius radix est 3 , et sic semper per ordinatam inparium 
collectìonem ordinata conisurgit et seriee quadratoram, 
unde cum volomus IP quadratos numeros ìnvenire, quo* 
rum additio faciat quadratum oumcrum , accipiam qua- 
lora voluero quadratura inparem , et habebo ipsum prò 
uno ex dttobus dìctis qnadratis, reliquum invenìara ex 
collectione omnium inparium , qui sunt ab unitate usque 
ad ipsum quadratum inparem. Verbi gratia àccipiam 9 
prò uno ex dictis duobus quadratis» relffgms habebitur 
ex collectione oranìura ìnparìura qui sunt sub '9» scilicet 
de t et 3 et 5 et 7 , quorum summa osi 16 , qui est (jua- 
dratus , quo addito cum 9 egredieutur %^ , qui numerus 
est, quadratas. Et sì geometrica uti volumus demostrai' 
tiene, adiaceant quotcunque numeri inpares ab unitate 
per ordinem ascendendo , donec extremus eorum quadra- 
tus iiat , et sint a*à, è^e, c^d, dU, e»f , et sit c^/qua- 
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thatus , et quoniam e f est quadratus, et a'^e est quadra- 
tufi., Cam procreelur ex ordioata eoUectione inparium a b 
et fr 0 et e <l et if « y-et totus a*f numerus est similiter 
qaadralus, et sic ex duobns qptadratis a i et e f fit qua- 
dratus a f. 

Item aliter , aocipiam aliquem quadratum parem, caìus 
medietas sìt par | ni 36, cnius medietas est 48, et aa- iw ivwr. 

foram ah eo , et addam eidem 1 , egredientur 17 et 19, 
qui suAt inpares numeri et conlinui , cum nullus par nu- 
merus cadat inter eos» eoi horum quoque addictione prò-, 
creatur 36 , qui est quadratus , et ex addictione reliquo- 
rum inparium (\ui sunl ab uno us(jue in 15 , procreatur 64, / , 

ex quibus/quadratis procreatur 100, qui est quadratus, 
et procreatur ex oollectioiie inparium numerorum qui sunt 
ab uno nsque ip 40. 

Ad nwmmd^ phres qmdratos numeros. t*j^ 

Ex iiac rei:ala de collectione diionun nuineroru[n qua- 
dratorum ppssumus recoUigere piures numeros quadra- 
tos; et ut beo aperte videamus » volumus colligere 5 qua- 
dratos numeros , quorum primus et secundus simul iuncti 
faciant qi^adratum numerum , et super eorum |-aédtttmier 
iprtift addito eveniat quadratus numerus, ei eiìam* su- 
per addictionein predictorum trìum quarto numero ad- 
dito 6tt quadratus numerus. Ita exerceàmus , ponamus 
primus numerus eorum 9 , et per predictam regulam in* 
veniemus sècundum numerum iste modo, quod coUig^ 
mus omnes inpares numeros qui sunt ab I usque in 9, 
qui oumen iiipaies sunt isti 1, 3, 5; 1, et omnes insimul 

8 
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additi feciunt 16 prò secundo quadrato, itaque si addi- 
deris cum 9 habebis 25 , et per suprascriptum modum 
potest inveniri tertias quadrati» , quod pooebìs ia margine 
omnes impares numeros , qui sunt ab 1 usque in 25, qui 
sunt \, 3, 5, 7, 9, 11, 13. 15, 17, 19. 21, 23, et omnes 
additi £&ciuQt 1 44 prò tertio numero quadrato , et adde 
cum summa predictoram duorum quadratomm.que est 25, 
habebis 169 prò summa trìum quadratorum , et isto modo 
invenies quartum quadratum pooeado omnes inpares, qui 
sunt ab I usque ia 469 , et invenies quartum quadra- 
tura 7066 > et summa predictorum trinm numerorum su- 
peraddita , que est 169 , erit eorum summa 7225 , et isto 
modo , et ex predicta summa potest invemri quiotus qua- 
dratos, ponendo omnes inpares numeros qui sunt ab 4 
usque in 7225, et invenies prò quinto quadrato eorum 
1304G544, cui quiiUo nuaicro si addideris su ra ma m pre- 
dictorum quatuor, habebis prò summa omnium 5 nume- 
rorum quadratorum 1 3653769, et isto modo poteris plures 
quadratos numeros invenire (1). Vel acoipiam quadratum 
numerum inpiirem , cuius tertia pars sit integra , ut 81 , 
cuius tertia est 27 , et accipiam ipsum 27 cum duobus 
inparibus numerìs , quìbus ìpse est medius i scilicet 25 
et 29 , et hi tres numeri coniuncti faciunt 81 , qui est 
■ quadratus, et ex aliis, qui sunt ab uno usque in 23 , 
egiedientur 444, cuius radix est 42; additis ergo 4i4 
1 ce eum 8f , ^it summa collectionis iaparìum numerorum , 

(4) Tatto ciò clM è compreso dalle parole Àd Um m iaM ì4§'plures quadra- 
la toi'num&rot della linea 16 della pagma antecedente infine alle parole qua- 
àntof miiMnii immtt della linea 49 di questa pagina, si trova scritto nel 
margine della carta 49 e«r«o del Codice Ambroaiano M» 96v ferii «ifwtiore. 
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qui sont ab uno uflque in 29 , flcilitet 285 , qui numenis 

est quadratus, et est eius radix 45. Simili quoque modo 
(>ossuQt iaveniri quatuor , et plures continui inpares numeri , 
6X quorum collectione procreatur quadratus numerus» et 
6K reliquia, qui auot sub ipsis usque ad unitatem , pro- 
creabitur alius quadratus , et ipsi duo quadrati iacieat 
semper quadratum uumerum. Similiter inveni unumquem- 
que quadratum exoedere ipsum quadratum , qui auto eum 
est , in medietate secundum quantitatem addictionis ra- 
dicum ipsorum. Verbi gralia 121 , cuius radix est W , 
ezcedìt 400 , cuius radix est 40 secundum quantilem ad- ^ / 
dìctionìs de 40 et 44 , flcilioet radicum ipsorum. Quare 
unusquisque quadratus excedit secundum quadratum ante 
ipsum, secundum quantitatem quadrupli radicis quadrati» 
qui est in medio eorum , ut 4 SI4 , qui excedit 84 in qua- 
dmplum de 40, et sic possunt inveniri diflPerentie que 
sunt iiilcr quadratos per distantiam radicum ipsorum. Et 
quando due continue radices aggregate faciunt quadratum 
numenim , tunc quadratum maioris radicis equabitur duo- 
bus quadratis. Similiter quando quadruplum alicuius ra- 
dicis est quadratus, tunc quadratus sequentis radicis 
equabitur duobus quadratis , quorum unus erit iUe qui 
creatus est ex quad^at» predicto , et alius est , cuius radix 
est uno minus radice quadruplicata ; si quadruplicetur 9 
egredietur 3t) , ergo 100 , cuius radix est 10 , equatur 64, 
cuius radix est 8, et 36 qui fuit quadruplum de 9. £t 
nota quia ex quadruplicatione alicuius numeri non egre* 
dietur quadratus , nisì ipse fuerit quadratus , quia , ut 
Euclìdes ostendit , cum proportio numeri ad numenim est 
sicot proportio quadratorum , tunc factus ex muUiplica» 
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tione eorum» quadraluB eonim , et quia 4 qaadratus est , 
oportet ut fiat ({uadratos ìlle oumeitMi qoem multìplìcat, 

ut faclus ex eis est quadratus. Et sic possumus multimode 
tres quadrato^ aumeros ìnventre, quorum unus semper 
equabitur reliquia ag^regatia. Sed und^ orìatur omaem 
quadratum eioedere | quadralum anteoedentem sìbi, se- 
cundum quantitatem addtctiouts radicum ipsorum , ui 
diiLÌmua patebit » ai radioes eorum ponamus in lineaa a 6 et 
It g (1) , et quoniam a h eX bf/ aunt numeri continut» erit 
unus eorum uiaior allo. Sit ergo bq uno plus quani ab, 
et auferatur ex b g uuitas d g , remanebìl b d equalti» b a \ 
et qux>niain b g wuùem divisua est in duo , scilioet in 
5 d et d 17 , erit moUiplioatio 6 d in se oum d g in se , et 
cum duplo d fj in b d , equalis multipiicationi 6 g in se. 
Sed muUiplicatio 6 d in se equatur multiplioationi a 6 in 
se , ergo quadratus » qui fit a numero 6 g , superhabun- 
dai eum , qui fit a numero a b , secundum quantitatem 
mullipticationis ^ ti in se, et dupli ^ d in 6 d; sed multi- 
plìcatio d 9 in se est unus , qui est equalis unitati d g , 
vel est eadem , et muUiplicatio dupli d in 6 d facit du* 
plum ex h d cum d (/ sit 4 , ergo duplum 6 d, est a d; 
ergo quadratus , qui Ut a numero b g , excedit quadratum» 
qui fifa numero ab, secundum quantitatem addictioms 
radicum eorum , qui sunt a 6 » et fr </ , quod opportebat 
estendere. 

Alitar, quoniam b d (%) nnmerus equatur numero 6 a, 
erit totus a d divisus in duo equa super punotum cui 

Vedi Fig. 8. 
(Si Vedi Tig. 9. 



Digitized by Google 



61 

addita est uaitas d gr, erit ergo muitiplicatio ég ina 9, cum 

qucuUato qui fìt a radico a b, equalis ((iiadrato qui iit a 
radice k g* quare quadratus, qui fìt a numero bg, excedit 
quadratum, qui fit a tramerò a fr, aecundam id quod lit 
ex ductu b g m a sed ég in ng facit nunienifii a g, 
cum d g sii uDum, ergo quadratus ò g excedit quadratum, 
qui fit ab a 6, secandam additionem radicuitt ipsonim > 
que addictio est nnmenu a g. Si'militef oslefiditiir omnem 
quadratum cxcedore omncm quadratum minorem sui, se- 
cuadum muitiplicatioaem superhabundautie radicum ipso- 
ram in addictiooe ntriusque radicis. Verbi gratia wtA due 
radtces dufriim qnonimlibet quadratoram <t <; et 9 , et 
sii g b maior quam a g, secundum uumerum d 6, quaro 
muitiplicatio a y in se, cum d à in a 6* equatur multi- 
plicatkmi gb in ae» ergo quadratus, qui 0t a numero g b , 
excedit quadratum, qui fit ab a 9 , in id quod radix g b 
excedit radicem a g ductam in utramque radicem, scilicet 
in boc quod fit ex ductu d ^ in a d , quod • oppe^tebat 
estendere. 

Est enim alius iiiodus inveniendi duos quadratos fa- 
cientes coniunctum ex eis numerum quadratum. qui in X** 
Suclidis r^rìtur. Adiaoeant duo quadrati* numeri simul 
pares vel impares « i-4 (\), quare oompositilm ex eie 
a g erit par « et eato a b maior quam b g , et dividatur 
a 9 in duo equa secundum d. Numerus ergo inleger est a d, 
cum sit medietas numeri a g, et extraoto a d ex. ab nu* 
mero, rcmanebit d b numeru5 integer, ot quoniam a g nu- 
merus divisus est ^ualiter | et inequaliter in d 6, erit mul- 
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tiplicatìo a b in 4g cam quadrato qui fit a munero d b, 
eqoalis quadrato qui fit a numero d ir, sed id quod fit ex 

ductu a b in b g quadratus est, cum quadrali sjlQt nu- 
meri a b e% b g, quadratus est etìam td quod fit a nume- 
ro d A; et sic inventi sunt duo quadrati facientes coniunctum 
ex eis quadratura numerum, ipsum videlicet qui fit a nu- 
ocerò H g, quod opportebat iacere. 

Volo demonstrare quare ex ordinata inparium coUectione 
ab uno incipiendo in infinitum egradiatur ordinata series 
quadratoruiii; adiaceant numeri contiDuì ab unitale a quot- 
cumque b g» g d, d e z, t i (ì), ^ componatur b g cum a 
unitale , et egrediatur /uumerus t , similiter oomponatur 
unusquisque numerus cum suo antecedente et cum suo se- 
quente, et sii conpositus numerorum b g ei g d nume- 
rus k, numerorum vero g d ei d e numerus l, numero- 
rum autem d e ei $ z numerus mi ipsorum videiicel qui 

sunt e z et z i nuiiierus n, dico primuin nuinoros i, A, /, m, 
n iapares esse, et continuos ab unitale; numerus enim z i 
aut par est aut inpar« si par est numerus x t, inpar est 
numerus e z, et si inpar est numerus s f, par est nume- 
rus e z, continui enim sunt; quare conposilum numero- 
rum, e s, s t, scilicet n, est Inpar. Eodemque modonu- 
meros l k t inpares esse monstrabuntur, dico quidem con- 
tinuos inpares esse numeros ( , Jfc , /, m. n, ex coniunclp 
quidem ^2 cum 2 i faclus est numerus n, et ex coniuncto 
d e cum e s foctus est numerus m. Quot ergo superha- 
bundat numerus s t numerum d §, tot superhabundat nu- 
merus n numerum m. Superhabundat enim z i numerum e z 

{4j Vedi Fig. U, 
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in ttnOp ìd ({UO etiam numenis e * superbabuDclat nume- 
rum d e , ergo nuinerus z i superhabundat numerum d e 
in duobus. Quare numerus n superhabundat numerum m 
simiiiter in duobus, in quibus etiam invenitur eodem modo 
numerum m superhabundare numerum I, et numerum ( 
numerum k, et numerum k numerum t, et numerum ( 
unitalem a, continui ergo inpares sunt ab unitate numeri 
tt If m, ni prediximus. 

Et, ut ostensum est superius, quadratus qui iit a nu- 
mero 2 t excedit quadratum qui iit a numero e 2, in nu- 
mero qui fit ex coniuncto 9 zi, hoc est in numero n. 
Simiiiter ostenditur quadratus, qui fit a numero « s , su- 
perhabundare quadratum, qui iit a numero d e, in co- 
niuncto numerorum d e, e z, hoc est in numerum m. fit 
quadratuSt <[ui fit a numero d e, superìiabundat quadra- 
tum, qui fit a numero g d, secundum numerum l, et 
quadratus, qui fit a numero g d, superhabundat quadra* 
tum, qui fit a numero 6 g , secundum k, et quadratus a 
numero b g supeirhabundat quadratum unitatis, secundum 
numerum est enim t ternarius, et b g est binarius , 
ergo si super quadratum unitatis , hoc est super 4 , adda- 
tur numerus I , in quo quadratus numeri 6 g superhabun- 
dat quadratum unitatis, veniet quadratus numeri 6 9, su- 
per quem addito numero k , veniet quadratus numeri g d, 
super quem quadratum | si addatur numerus veniet qua- /w. m ««•«» 
dratus numeri d e, super quem quadratum si addatur nu- 
merus m, veniet quadratus numeri e 3 , super quem nu- 
merum sì addatur numerus n, in quo quadratus numeri z i 
superhabundat quadratum numeri e s, manifeste veniet 
quadratus numeri s i. Sunt enim numeri a,b g,gd, d e. 
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et, »i oominiii, et eonim quadrali surguat ex coUectione 

coiiiinua iiipari numerorum a , t , k , i , m , n , ul oppor- 
tebat estendere. 

loTenire duos numeros , quorum quadrati iusimul 
ìùnctì facìunt quadratum fectum ex coiuuetione quadra- 
torum duoruni aliorum numerorum datorum. Sint dati 
duo numeri a et 6 (4), quorum quadrati insimul iuncti fii- 
ciunt quadratum numerorum g , òportet duos alios nu- 
meros invenire, quoiutii quadiati insimul coniuncti fa- 
ciant equale numero. Invoniantur alii duo numeri, quo- 
rum quadrati insimul iuncti laciant quadratum numerum, 
ex mensura quorum ftioiant recto « i , et conponantur 
facientes anguìum rectum , ipsum videlicet qui est sub 
d0z, latus quoque d $ potest super latera d e, et « s, 
quadratum quidem , qui fit a recta d s , aut est equalìs g, 
aut non , esto prius equalis , inventi sunt ergo alii duo 
numeri , quorum quadrati coniuncti facìunt quadratum 
numenim equalem numero g , quorum unus est equalis 
reote d e, alter est equalis recto « s. Si autem quadratus qui 
fìt a recta d z, hoc <jt.l a numero d z, non est equalis numero g, 
erit itaque maior ipso, vel minor, esto prius maior , et quo- 
nìam quadratus, qui fit a numero ds, maior est numero erit 
numerus da , maior radice g ; accipiatur ergo radix nume- 
ri y , que sit 1 numerus, et accipiatur equalii» i a numero d s, 
sitque I s • et a puncto I super rectam e * , cathetus pro> 
trahatur i k, equidistans ergo est i Jk, recto d«. Quare 
triaagulus / A" z siniilis est triangulu d e z , est ergo si- 
cut s d ad s ( , ita d e ad ( k. Sed proportio s d ad s i 

(I) V«di Fig. ii. 



i^iy u^L^ Ly Google 



;7 7 



B long mb 'siiaipeub snqonp jnjenbd ì ojauinu e %^ 
mb ^mdptnb sniBjpBnO 'opom ooq * sj^Bjpvnb «1111 mopsia 
ijBnbo I ojooiira b ig inb *mmejpBnb mopinb oqB.ns 
-uouidp *ou'u^u*^^'^^ sudunu e }Qng inb '8i}ejp 
-vnb mIUI UBnbd dooiiBJimiDÓp ijouodiis ai / a moj 
•amno )se nrasaatso mBiaonb 'J9)||y 7 t |69 zipBJ «nino 
' sniBJpenb isa y a catini) * j * siuaoinu iS9 * 2 a sujtu 
>na B ig anb ' taaiaiduina sdtogjddns pds * z 9 sudcanu 
xo %^ enb ' ifiiSiiBitoai ieiagiadns jnivnbe * | 1 CMoamn 
e ii| mb ' sniejpBnb ojbiiQ f 9 mniojaiiiiia ì80 Bipsuoiuod 
-ojd snipam snj8iunu oSje * s mnaamau pB | a bI| *l } 
pv a.)no|s 189 dJBnb * s pB } i bii ps 0 ibqis ponb ani 
-opoaisò Jd|i0ans *| t laiuoaina pB 9 saiBiunu )8d aoq * f y 
10 :y ? uiaiojdinnu mnjonp raniisodaoo pB iso *q v susiunu 
6 lang inb ' miuoiBjpBnb sn^isoduoo b)i 1^ ps d }sa ooq ^^J, 
*%ìmj9 B9[Bnoi)Joda]d 19 iiisoduoo le aiBnb * 1 miudinna 
pB t» qB iginb'sfiiBjpBnb )mj gii *6p^v %nois pas */ y vam 
-atanu p» isa * q ojaninu e )g inb ' sn^Bjpeiib b); * 6 pe 
o )n )80 oSjd d|Bnbd Jd^i *} ^ mnjaaina pB 909 ooq * p ut 
q X9 19 inb ' mnjouina' pB q oiomna b tg inb ' sniwpenb 
Bji * p pB Q inois pos * p pe Q 6)1 ' £ pe i> inois ^sa oibiu 
-onb snsjn^i | cunaainnu pa }8a ooq * 6 lu o xa }g inb 
' miMBiniiii pB 'o qB ig inb ' sntBJpBiib b|i ' pB o in 
)fle mBiaonb %9*f mmh i«9 ooq * p 9 X9 oiobj i«d joaim 
*^ ; qooqios 'sia xa sridbj 9.iBnb ' sojouiui B v u:ddd juig 

mIIII luassa aou p 'q *6 'd uamna oiBi 'laasso saiBnba 
is Binb ' lanmod ooo asso mapmb s9|Biibo ' p q suanma 
sgjoiBoi oqoiB ^OB ' sajoatm tnns oqniB | ms *5 p tjooino <«i«t:«Ty 
aiBn() '6 oiBnb p tossa anbeti joaiiu ' t? oiBnb q }8d joa 
-loi is 19 * £ joiBoi p 1U9 * I» aiBikb jornoi 109 9 ts ojbiiO 

Si 



•6» ipiA 



•p pe 9 B?i /5 pB o tn oSjo 3|Bnb9 jod *p pe /? bii 
* 4 o )n9i8 |8d aiBab ' | ;y |d i ^ looil!^ 'oqeaisuofo 
-op 0888 sa{mib9iii 80J8IDIIII 80iip oodA 9onbi|dj * 0 « oiam 
•mi fi MI «ludoina isd ooq ' q ui 6 X9 itioiie9ffdi||nai jnt 
-Bnho /; ui v yo onRji[dn|mii ajBnO ooonjodo.id ' q pp. f> 
leqBq inenb ' u\ p '6 *q 'a uaoina Sd|eaoi|Joda]d miod 
)iiii8 'sifmil» )80 o ti ojotniiii u w miomnii ponb anatud 
ooip *o li )trni8A0jd 0 «t ^ to i» ' « tu imvaAOjd p ut d 
%9 *i Ji )ia8Aoad p ai Q X3 )9 ' ^ } )eiuaAOjd 6 ui oiapinb 
9 xg 'in^eqojd oi8 ponb ' sttetpmib snqonp xd^aonta 
-00 fiifmibo 19 'sniBjpenb |90 / 9 toBraoiib oaip 'jj loiaoA 
-ojd 10 c ui » jnioDi[dinnuj * z oiso p fi anbonb Lunjoi 
-doina ' 9 o%s& .q v miuoJdoina siiBJpBnb xa sniisoduoo la 
*p pB 6 e|i '9 p« mapmb v tn *(^) p *d *q 'o sdfviioiijod 
-ojd Manina ^IIII laeaoBipB i jnimiba mjiafnnn sijBjpBnb 
snqonp mi) * mnjainna loniB-ipenb opotu oi|b ojiud^of 
'SiiBjpBnb sisjdAip snqonp jaiBnb J a snaamna jniiqBnba 
'luijdiij iiBjpBnb oqm i8 %è 'BiiBipBnb siuoAip snqonp J9| 
} 9 snjdointi jntBnba ' iijanj sn)B.ipBnb ^f^smsm xa snnn 
is ' ixjp )nois ' )d • p è suauinu e )uny inb siteapanb ai 
9 n)onp la ta^ q o tuomna iJjntuaj^pojSa mb ' f||i iiros 
^ * } 9 anuamnn inajaoBi iiaoniaoo mb 'i^eapsnb uaoina 
ijlB onp ^unjj ' ^uijanj iiBjpBnb 2 > i.iQinnu is joii[iaji§ 

ajapoa)80 )Bqa)Joddo ponb *j 9 jiuaA 
-04d tnitfxaia'tisop^ mnjojomna siinjpenb xo snio 
•miiuoo pos 'p 6 sMdoinii b lun^ tnb soiBjpanb ai 9 npnp 
\o lung iiìb luns i^BjpBnb ajBn^ 11.10 sn^BjpBnb auoiiBaiid 
-il|nai xa snpBj ' oinjdaina mn^BjpBnb jad jn)B0i|di)|nai 



Digitized by Google 



19 *9 studoinu tse sniBipsnb meioonb 'p cuaninu 8 ig lob 
«mila ui • nioiip X9 jiiiipoaSd 9ni|v 19 'B ojonnin e ii| inb 
' uin)ejpehb ui a uouinu 9uoi)uo|idiiinai xa jniipjjiij tub 
'dsdì tso snan uiiuonb ' j d ojeiona jniaenba lob *saidmna 
90)«jpBQb fionp 90i[B aittiOAm euqissod esso ooip ' 9 sdìoih 
-na 0011 jd %è ' sn)BjpBnb t 9 tiJdoiTin x9 snmi %i9 pdg 

aiapudiso ieqdjjoddo \Xi * i 9 ojdoi 
•no aniQvnbe ' | d td o «i st jrainn b tung tnb * i)BjpBiib 
onp oSj9 ' o «n oieoina « inb * sni^Jipviib |so nfnibd 
• 0 u *ii tu xa ìuns ttib ' siiBjpBtib snqonp \o ' o li ui u ui 
X8 |Sd anb ' leiogjddns o|dnp pes ' j 9 ojdmna tsa doi| 
'0 ti 'ma y '9 I suomna b iimg inb ' situpenb «'ini ^1 
-Bnbo *ù u *u w ^\ d «ueninu b )ang inb ' speapBnb snqu) 
tono ' 0 u Qi ' u ui xa }sa Qob ' ieiogjadii9 mnidnp lUDJd 
'OH ' ti ttt fluoiDiiii B tnng inb ' i^upBiib onp * jniQBppB 
j»}mùiiioo 19 9JB1I0 ; y I siiemiiu b lunq inb si)BJiBtib 
jn^BTibd d ojouinu « mb oiBjpBnb uiiu o u ui u lu 
}89 ooq ' i y ai ^ I I oi|Bai|dmaiu dJBoO sudoina sisdì '"^ 
qB nmg mb siiBjpBiib jniBabo ' raeiiotiitu tBpanqBqjodns 
siuBnifìu JoiBiD onb at ij9inira oiBjpBnb biiid * mni|B oi 
sniun siuoiiBondi^inu uinidnp 'jn]uauodojd sa^Bnbeui udiu 
-nu onp opaBQb ponb * ise uintsdjiiiBiii mpinb ooq xg 

'8J9piid)80 iBqeyoddo ponb *i 9 0i9innn isb ooq ' o ti 
*tt ta * 7 jjf ' .y ? suauino b lang mb ' $i)BjpBnb Jon^Bnb ani 
-uBiibd '0 6 la II sudumu b ^ang inb ' t)BjpBnb aaBn{) o u 
u III sijdoma B tnng inb 'sfiBJpBnb snqonp jniBnbo ' 0 b 
oioaina b ig mb * oiBjpBnb mno \ ^ ni 1 siuoiiBOjid 
-muui lunidnp p9S *o b uoranu oiB.ipBnb ui ì H ^\ H 1 
)89 ooq *o ti tt} tt m idiogjddns aia[dnp lUBpnnqeqjad 
-ns 0 ti 19 ti «1 SMoranii b tnng mb fiBJpBnb oSjo ' as ui 



Google 



0 b ojasmnn b )g ponb pi ni u b *b o mdiogjadns )vpunq 
-eqjsdns o b 'o u saiogjadns pos *h o ui o u X9 ponb 
3oq ut ' 0 ti ut ti u» foapgjddns oiapued tepunqeqjodns 
0 « oionina b mb sniBipBnb pas 'o fi ui fi tt epi|Jod 
-ns ni ' » tu oioainii b 19 inb * tnniBJipBnb ^Bpimqeqaddns 
• 0 u u\ u tu s3ioi)jo(Ins p8§ ti 0 ui 0 £ 3ioi|jadns ni * tu u 

ai ti o udiogaadns iBpimqBqjadiis 0 ti ojaiona b tg inb 
sntBjpBnb oSiB 'fi 0 ut fi o qB IO 'tu tt « tt 0 ojarnna b 
)ung anb 'SBqraoiiBandi^fnin snqenp jn)Bnb9 *o ti ojoiiniii 
B )g mb ' sniejpGub dJBnQ 0 ^ )a ti ta suaoinu Ki^enbd 
0 u 8n)0) oSjo )Ud '0 fi iBaaBipB s|imiaoo ' u fi stuemna 
tsB sifBnbo u ttt ojooiQa mBiQoiib 99 '«fi ni 0 fi 199 aoq 
'u VI ui 0 ologjadns ui u la ojaiunu u inb ' ran]Bjp 
*Bnb iBpanqeqjadns ouui u tu sdiogjddas oSjd '0 6 ai u la 
x9 )fl9 ponb pnifi lónpanoaB * fi 11 ox 11 w miib <o « m 
ti «it 8ii(d I0IU9 199 * fi II ui 11 ttt inoiiBoijdi^imn jiii)Bnb9 
' ti tu oJSinnn b !|g jnb ' sn]Bjpenb ojmh ' tu ti SjiBnbd 
fi tt miiid )88 / 0 tt la tt ta siadmna b %mq mb ' silBJp 
-Biib 9899 iD8[Biib9 o fi 0Ji9ainii B tg fiib (nBipBnb urna 
' 0 u nt u tu nin[dnp 9jeJisaoni8p )d)Joddo o%àQ y ni y ) 
xnovs \SQ o u m u ìu ajBuO ui q a]9uoi}BOiidi}[nin m 
B)9np 'p ni D BQOiiBOifdiiinm la )i8jn8 '0 ti ni ti «1 oiibo 
-ildi)|nai J9)i|iini9 p ni X9 maaoiiBOiidiiintn ai Bionp 'fi 
ai t> uuoijiìOjiiii)[nui xo jniip9.i§9 / 3/ "I V J oi}BO![dmnaj 
oSj9 ' fi ui 9 X9 saioBi |8d ] ^ 19 'fi ui o X9 19 ponb pi 
9 t mino 490 *o II ai tt m jntBnbo j ^ m si 9 ponb mnm 
-ud mepoaiso '0 ti 'a ta 8iJ9inna b lung inb ^aoippiA si9 
* 8i)Bjpenb 8inbii9.i snqonp a]9|Bnb9 iobiobj ' 0 fi oadoinu 
B 19 inb oiBjpBnb inno f ut y } 9inoi|B9iidi||nin mn^d 
-np ponb a]npnBJ}9aoiiidp )B999J ojBnQ 'y f ai y ; siaoiiBo 

69 



Uigiiized by Google 



-i|di||aiu oidnp %9 t 4 'y 1 suauna e tang inb si9 'spejp 
-enb ioniBnb sifoipoid sa snqoiip ìhibuI» ' f 1 oiamim 
9 19 inb 'mopinb sniisjpBnb *o b %9 i t sijdmnn e )ung 
inb l 'jm dssa sd|enbd uiniaud cnepud^so enqinb '0 u 'u tu «^um 
*f y '9 I ftijiaxnnit b jang mb ' «iiBjpBiib j^mi 9a|Biiba 
*; <f )a 0 itt suainnn b lang |9A '0 d^a 7 j suoumu b 
lunij inb 'soitijpctih sonp iBisaj mopmb ninpae.i)suoai9p 
' j t ojdoinu jmenbe ' 0 u ojooinu e inb ' sn^ejpBnb 
onqpB 19 *J 4 0J9inna } y oidoiiin e ig mb mniBjpBnb 19 't y 
(M9aniii iJBnba isopt 'ti m OJ19101111 b ig mb o)ejpBnb tjrenb9 
*p xQ ]g mb mnd ui 'd xa ig inb mn)BjpBnb jniapudisa J9ii|iin 
'6 X9 09 qè ig itib oiBjpBiib jntBnbe^jy f 0J9inna b ig mb 
•'sniBjpBnb dJBiib *B^nv aQOtiBOifdtiinui X9 199 snioBj 9 9 pag 

•5 0J9UÌ11U B ig ini» iiirni;j[iniìb ui 'Doaouinu u 3y lub 'nu-ip 

• 

-enb duoi)B9!idt)inia xd supcj v ^ ^ì^^ 1^^ * y ^ cuamna 
9S89 m9|Bnb9 * I f ojàamu b 19 inb *iimiBJpBiib niBpiiBiso 
in9pnib mnoiud ^ o « '« «e '/ :y j mepoa^so 9889 89oipBJ 
aiiuonb ' oiiudoinu tun^ejpenb ai uaainu jiBjpenb gaoi) 
-BOiidiiinm X9 fis sniot^ mno *idtuo9 9iib9|nbsniin smBjp 

-Bnb 189 19 4 'it '.t V 'V d 1<n^ V"^ 'su9innn m J9 

snaauinu snjoi o2j9 isa snsiAip :p ojaainu c qr( mb uina ui 
' q OJdmaa e ig tnb ' iiBjpenb manp X9 ig poob pn^i J Jk 
99j9 iiq9aBia9i ' 6 0J9innn b ig mb * inn9 ai ' q 019011111 
B ig inb ' snid oiiuai^diiiniu vs a t niai} p oiainnii b ig 
inb urna ui v ojanina b )g mb i)BjpBnb auoiiBaiidpinai 
B jniipaji^ ponb pi | v oSJO l^i^^ ' ^ 0J9nma b ig inb 
mniBjpBiib ai * 0 qB ig lub < iiBjpBiib 9aoiiB9ndiiiiiai b 
jn)!pajSd ponb pi (^) v ^ oSaa }]$ p 0J9amii b ig jnb 

Jj9 



n -«ij !pdA (e) 

•9^ 'Sii !P3A (?' 

mntwpenb in |9 * i6 ojomnQ e 19 inb oiiupinih m o q« 

^^ ìTih t)Bjpenb ^d^nepiA 'snqenp snqiuoite9i|di)inui .m\ 
-enbo ' (g) z ui D ojdmaa B )g job ' i^BapBnb oi}eoi|di}inui 
MBnb ' p ^ Bueoroii b )img inb miuoiBJpBnb cl^oanracK» 
%B9 t !pOB ' s ui q ijooinn i)BjpBiib nionp "x» \^ inb oidio 
-nu ojd J t oÌ7.],j iiqauBiuaa '2 ui 1? snisdì UBapenb 
-i|ioii * 98 ai o qe }ij inb soia 9uoi|B3iidmnai.xd jn^ipai^ 
ponb pi t 9 oSjo i!s *y ai q aiomno b )8 ' s at d otsui 
*na V inb iiejpenb oao!iBoi[dii[nni xa ^lua^Oid y 9 oSjo 
' 9 D suDiunu B )unij mb uinjO)Bjpenb oiaionp isuiuins 
9 199 19 9 iiBdAOjd s HI 9 monp X9 imifionb *i d \9 
o itt gfjdiniia B 19 ' o 6 to ; I suBnma b long inb miLtoiBip 
-snb luojiouniaoa jnienbo J 0 sBjatonu ponb ooip ' u ut 

St|6nb9 b U }B9dBipB 19 ' tt tei UIBIlb 0 U JOIBU %\S 0 u 

*u itt miu9aiiia J9iitiinfg 1 sipmbB jniBunniiB | y X9 

' } ^ mBnb y 9 JOnim 1S9 19 ^ 1B9 888909U d8B9 89|Bnb9ai 
SBioipBjdns souoiiBOi(dinnui ' p uienb }3 uienb o jou 
-im 189 19 'lans uoo 89iBaoiiJodaid p 0$ *q 'o U9inna oibio 
-onb |9 .'0 11 JiiiB|p8j99 ui 9 X9 19 ' (s) « ttt jniBipojSB 
p m V xo ' ; y jn)BipdJ§8 p ai 9 xa ia ' ( ^) y } saiom 
-nu jQiBipajSa la ' G jad 0 aniBOiidinnui sipooi snqonp 
mBjia «nud ' mJBmiiit snqoiip 'siiBjpBHb snqonp jniBnba 
J 9 snjooinii ponb ooip ' » a raaiaiamna sinbifB sniBJp 

*J. -v.ixh i|s uou 19 *yj sn.ioiiniu .iii]«!poj89 * z .lad 9 jn^aD 
•^U 7i/ -i^diiinai 19 *z 0189 p 6 oiaioiaoinu | siiBjpBnb X9 oiapinb 
snitBodnoo * 9 i89 snjoiona q n su&mxai X9 mnjoiBjpBnb 

Z.9 



Digitized by Google 



<?n|isodaoo is )d * p jouim 6 %9 * q joniiu o indinB tis 
•p <9 'o 8a(Biioiuodaid aou udiuna mIui %mQ aiioipBjj 
doi9 jiiiira9i|^Qi ooi| le ' jo|i9i|diupBiib «ittiptnb snqonp 
jni!q«nbd tossojSò onn) * tnuanj itejpenb i^isodoioo oqme 
19 )d ' Jd)piidu} 8i)BjpBnb snqonp snjonmu snssaiSd an^tq 
-«ni» own% * mtBjpvnb %um} mv^àoSSÈB xa mniirai snim n 
ta SsuamiiQ SfiBjpBnb snqonp jnfiqBnba sipoin snqonp mb 

xa Jd)nau %9 * i^jenb )a ii}ja) iunjo}6Jpeiib uiniBlsoj^^e 
jad jniooiidtt[mii iprnioo^ )d imud «itupvnb X9 snisSaiSie 
)a 'ouBnb 'jontin sm\j9\ %q ' opunaes joatm sninijd iis la 
'jn^unuodojd sai^aoitJodojd ooa uaoinu joniBnb ig 

'SipoiD dtttngai 

ni ijai; ossod ooq joiipnofflo ois la tt i ia oi c l^ns inb 

*69l wn.iosdj siiBjpBtib xi) raii;isoduoD sojuoioej ujuiiiu 
onp nie luns iioaaAai ois ia ^ f x tu tiqixa 'q jad )ao 
"llias * p X Jdd a f oi I s xa aao||vo!|d!i(iUD asiAtp jaifiiai 
~!S '0 1 t )!q!^d * p jad sapiAip )a * a p ai ; s stqeo 
-qdiiinai aaenO u* j pe 9 p 8}i *^ 2 pB p 2 inois iso %è 
' SI l^ìll^ 'I 9i|anba | s laa la *| ni p s isa BiaeJioid 
ta ! Q isa f p dj«nb ' g » • ta * f 9 p iis in «nmaaod 
Bnb ui (j) BJTìSg BT|B ui in 'i jouioi luanj 2 p snjamnn 
19 jn)dpiia}80 jatiiiiuig j x e m inb uniejpenb }6a ooq 
*i0 oinjaninn innisng itanninoo iiBjpanb mnjonb * v ^ la 
H ì I334ps ' udoinQ onp tnns ifanaAni ois )a t 9 Y z iiq 
HX9 *p t jad suasiAip )9 'a z jad % t suQAjeo\\d\]\nui 
is jaifiiiDis 'yy V f I snjaaina )iqtxa * ^ aad tsa ooq 
*s p jad vnntains flapiAtp ta jad isa ooq '0 p m 

99 



1 z o2it) siqBOi[dii[aui : ^ j piB p eii ' ) 2 p « in }|s 
)88 9aBnb *d p epai suB^sipmba l oonpojd i9 

I X o&ie )99 *t 9![enbo ; s biou % p «loai nt ito 
vidnins ie *i \ iunj9 sr p oienb ' 8 s 19 ' c ^ 9 p BiodJ iis io 
*z 9 p )8d inb '8a}uaaiiao9 iiia)OdJ tunin^ue s 9 99 ' d p dau 
^1 onp iQBeoBipv 19 ' ei 180 I80i{i9s ' xipvj soia 19 '691 
990 miiJ0J9innn siiBjpBiib X9 mnionmaoo isb inb Ù aiBnb 
' (l) g ^ Q 10 9 » ijs ' jiìiucaqeq suarann oaq ig 

iBqajJoddo ponb ' saia loipBJ 8i|Bai)Q )is 2 j mno 
*^ ai9iiina in9(Bnb9 mniBjpBub iimioB^ iioanraop iiBJp 
-Bnb mnjonb * s tu id tu } uemnii onp lans o8j9 iiii9Am 
!f tu ^9 UA s iJdiunu i)Ou 0§J9 !|unj9 * | s pe p s oi^jodojd 
B100 189 19 *% m \ opiSoBiai % 9 p sQ|nSiiBiJi %99 s\\im 
-18 cDBraonb *9 p 0}q9j ttt { sodisipinbo 1» 19 'ta f jni 
-9|ndo9 19 ' w HI » T jtii9qBj)CMd jatiiitnif? *t ojomna 8i[ 
^«^a u 1^ -Bnb9 ; » i}8 in */ pB anbsn p 2 jniBqBJj j ojd i© *i arenb 
8 p jouim 118 snsjii^ '6 wmvai oiBjpBob 9{Bnb9 innio 
-B| iiomimoo inoiisoi iiBJpBub mnjonb * « 3|f i9 y 1 U9aina 
onp uiiuo luns |)uaAui .' 0 ojaiunu isa sijBnba ' c ? b 
inb 8n)BjpBnb oSj9 * ^ udoanu %S9 uiiu9 xipBJ * t 01901 
-na B 19 inb |9 |S9 BipsabB *t t ojomna b 19 inb 
sfiiBjpBiib siAoiBnb p9s z } Bioai • B ig inb mn^Bjp 
-enb lunioBj ipuuiuoD inoiisai i)BjpQnb turuonb • 2 y 1«> 
^ I luns 0^49 !iBJ9iniia *p 8 pB } s inois 0 s pB 1» sniB 
orijodoid inno ' msiBaiooiiBJ 9889 f « oibioqi Jiiiipa9|80 
j9iiiiuiT§ 'eiej9mnu aiBi)9 jf 1 b)99j )9 )U9 9JBnb ' b)bu 
•poizGj ]i8 9 p nino ia 'B}CKi J9ii(iin(8 )XJd y I pB ' 9 p Oli 
«jodoid 19 Bjrenb * oqaiB lOtkB mino oiBinooim * «9011 189 

$9 



Digitized by Google 



I 



73 

Dumeris I A et A ij et dupio superficieì et l k ivi k L Sed 
saperìus demoiìBtra^imiis superficiem , qiie fitexlib.iii 

k l , equalem esse superficieì , quc tìt ex m n , in n o. Sed 
superficies , qae fit ex m n in no , est ex equaiibus nume- 
ns ; qnare m n in i> a est sicui m si in se , vel* sicut n o 
in se. Qttare duplura ex ductu t k in k l eqaatur doobus 
quadratìs , qui iiunt de numeris tn n, n o, quare demon- 
stratuiB est quadratum » qui fit a numero I l, equalem 
esse ets, qui fiunt a numeris t k, k 1^ m u, n q , hoe 
est numero c f , ut opportebat estendere: 

Sed quoniam minor esili k numero k l, accipiatur ex ,tut^*ii^ 
j k numerus k p equalìs numero C ik , et , ut superius dixì- 
mus , invenientur quadrati , qui fiunt a numeris m o et- p 
equari numero c f. 

Possunt etiam duo quadrati invenirip quorum aggre- 
gatio erit quadratus numerus, per quoslitiet duos nume- 
ros datos. Verbi gratia dentur duo numeri a et b , prout 
lìbuerit, sit tameu 6 maior, et auferatur a quadrato numeri 
b quadratus | numeri a, et residuum erit radix unius qua- f>tiirtefd 
dratoram inveniendorum , deinde accipiatur dipplum eius, 
quod provenit ex duciu a ia b , quod erit etiam rcdix al- 
terius quadrati, quod probatur per piecedentem proxi- 
mam demonstrationem sic. Ponam quod sit proportio g ad 
d» sicut a ad 6 , et sit g equalis a, eìd equaits b, et erit 
id quod fit ex a in se equale ei, quod iit ex a in y , et 
futt. id t k , et iUud , quod fit a 6 , equale ei quod tìt a 6 
in d» scilioet k l, unde si auferatur I k ex k (, hoc^ est 
k p , reroanebit p l , que est una ex radicibus. Item da* 
plum superficiei a in 6 equabitur eis , que fiunt ex a in d 
et ex jjf in 6 , sci4icet numero m o , qui est alia radìx. 
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Invenire duos numeros, quorum quadrati insimui iuncti 
' laciant numeram non cpiadratum » factum ex coniposilione 
duorum quadratonim factonim ex numeris dalis. 

Sunt duo dati numeri g d , quorum quadrati simul co- 
Dìuncii f^aat numerum s non quadrafcum, volo duos alios 
numeros ibvenìre, quorum quadrati Jnsimul miuncti fa- 
ciant numerum s. Adiaoeent duo numeri a et 6 (4), quo- 
rum quadrati coaiuncti faciant numerum e quadratura^ 
non sìt sieut ad d ita a ad 6, et multiplicetur e 
per z » egredìàtur numerus 't > et invenì^tnr duo numerì, 
quoi um (Quadrati insimui couiunti lacianl numerum i, sint 
que p q, in quorum mensura pon|lur recte k / m . ik- 
cientes an^lum rectum , ìpsum scilioet qui sub Jfc I m co- 
puletur k m. Erit ergo k m radix numeri et accipiatur 
ex k m recta m n equalis radici numeri et protrahatur 
secundum rectum angulum linea n.o et a m/sunt recto 
rationales iÌMsientes eonpositum ex quadratis ipeorum equa- 
lem numeri z. Quoniara quidem quadratus recte A: m est 
equalis numero t, et numerus t est factus ex e in ergo 
si multiplicaverimus radicem numeri I per radioem nu- 
meri % , habebitur radix numeri i, hoc est m , et quo- 
niam radix numeri e est rationalis , quotìens unitas est in 
ipsa radice , totiens radix numeri z , hoc est m n, est in 
recta m k. Sìt ergo f radix numeri e » quare est aicut 
unitas ad numerum f, ita m n nd m k , et sicut m n est 
ad n , ita n o est ad A; { , et o m ad mi, per equale 
ergofunitas ad numerum f , ita n o ad k i • et m o ad m i. 
Quare si ditiserìmus k l (2) per numerum f, ^;redietur 

(I) Vedi Fig. S». 
(SLVédi rigasi. 
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nunerus n o ratlonalis ; similiter si dìvìaerimiiB m < per f , 
veniet o m. Inventi smi ergo duo numeri noeìo m, quo- 
rum quadrati coaiuncti faciunt non quadratura oumerum 2, 
qui s est conpositus ex quadratìs numerorum g é, quod 
oportebat estendere. 

Et ut hcc in numeris demonstrentur , sit numerus g 4, 
d 5, quare conpositus ex quadratis | ipsorum , scilicot z , /u m< 
est 44 , et ex adiacentibys numeris a sit 3 , et b sit 4, 
quorum quadrati conìuncti fociunt scilioet numerum e, 
multiplicatio quidem ex e in 2 , scilicet de 25 in 41 , sur- 
git in' 4025, et est possibile invenire duos alios numeros 
dupliciter , quorum quadrati luncti iaciunt 4025, quorum 
unus est 32 , alter 4 , vel unus est 31 , et alius 8 ; sit er- 
go I 32 , aut 34 , et i m sit 4 , vel 8 , et accipiatur 
radix de 25 , scilicet numerus f, et dividantur per ìpsum 
numeri I et t et habebimus n 0 et 0 m , videlicet 
si I est 32, et I m est 4 , erunt n 0 ? 6 , et om erit tan- 
tum \ unius. Inventi sunt ergo duo numeri , scilicet 1 6 et | , 
quorum quadrati equantur 44 , scilicet numero s, et si ifc I 
(uerit 31 , et 2 m fuerit 8 , erit n 0 } 6 , et 0 m erit | 4 , 
et sic inventi sunt duo alii numeri , quorum quadrati insi- 
mul coniuncti faciunt similiter 44 , quod oportetebat facere. 

Si ab unitale numeri quotcumque continui , pares vide- 
licet et inparcs , ordinate diòponantur , numcrub solidus , 
qui ab ultimo et a sequente et ab eorum aggregato , 
equatur sexcupld summe collectionis omnium quadrato- 
rum, qui fiunt ab omnibus numeris, videlicet qui fiunt /^«/«^ c\'//-tf/>A/ » 
ab unitatela 6 (4) , numeri continui pares et inpares^j^^j^^'j^'J"^'''^*' 



r 
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quotcumque ordinale b g , g d » e et &it t i nume- 
ras seqtiens nitinenim e s in ordine muneroram , hoc est 
quód 8tt uno plnft eo , dico nnmeram soltdmn qui fit a 

nunieris e z , s i , et e i , hoc est id , quoti lit ex ducLu e z 
ia 2 t • et producLum ìd coaiunctum ipsorum , scilicet t e, 
aquari seicuplo omnium quadratomm, qui fiunt ab unitale 
a 6 , et a numeris dispositis b g f g d, d e ,e %. Accipiatur 
quidem ex numero z t numerus z t equalis numero e z , 
remanebit t i unum. Item ex s l auferatur k s equalis 
numero d é , remanebit similiter k I unum , in quo su- 
perhabundat numerus e z numenim d e , equalis enim z t 
numero ez; erit ergo numerus k t duplum unius, sciUoet % 
Solidus ergo numerus qui fit a numeris e z ,%k^ ei€k, 
cquatur solido qui fit a numeris e s , s k^ki, et cnm so- 
lido qui fit a numeris e z, k i, ci equatur solidus qui iiL a 
oumeris ez,zi, e i, demonstrabimus quidem solidos e z, 
^ % kt k i eié»,^t equales esse sexcuplo quadrati qui fit 
a numero « s. Ponam itaque numeram s s radicem , eric 
ergo z k radix , uno diminuto. Quare totus e i duabus ra- 
dicibtts et unitati equatur . multipUcatio quidem s s in s A 
rM4» facit cfuadratum, excepta radice. Mal | tiplicatio quidem 
Liiiius (quadrati , excepta radice, in numenim k t , scilicet 
in duo , facit duos quadratos , duabus radicibus exceptis» 
ergo solidus (pi fit a numeris t %, tk, ki equatur duo- 
bus quadratis qui fiunt a numero e s , duadras radicibus 
exceptis. Rursus ex e s in k i due radices proveniunt , 
' quibus muitiplicatis in duas radices et in unum , scilicet 
in numenim s t , fiununt lUL* quadratos et duas radices» 
ergo solidum quod fit a numeris e % » k i, e i equatur 
UH.*" quadrali» et duabus radicibus , quorum unusquisque 
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quadralus fit a numero 9 ». Additis supradielis daobiis 

quadratis , duabus radicìbus exceplis , cum HII* quadra- 
tis ei duabus radicìbus additis , faciunt sex quadrato^ , . 
quorum uQuaquìsque $t a nuniero e % , ergo solidlum quod • 
fit a numeria t z, z i,€i equatur solido quod fit a numero 
e z t z k , e k ei sexcuplo quaJrali qui iil a nuraero e 2. 
Sed solido quod fit a numeris $ z , z k , 9 k equatur soli- 
dum d €,€ d %, ergo aoltdum quod fit a numeris e s t, 
e t equatur solido quod fit a numeris de, $ %, d% ei sexcu- 
plo (quadrati a au utero e z. Similiter ostenditur soliduoi 
quod fit a numeris d €,$ z, d% equale esse solido quod fit 
a oumena 9 d> d « » 9 « , et sexcuplo quadrati qui fit a 
numero d e , ergo solidum quod fit a numeris e « , z i, e i 
equatur solido quod fit a numeris d y, d e, g e , et sexcu- 
plo quadratonim qui fiunt a numeris dét e %, ostenditur 
solidum nirsua quod fit a numeris de,g e equale esse /- q ^ 
solido quod Ct a numeris b g , g d, b d , ei sexcuplo qua- / 
drati qui fit a numero g d. £rgo solidum quod fit a nu- 
meris $ z,* t , « t equatur solido quod fit a numeris b g, 
g d, db et sexcuplo quadratonim qui fiunt a numeris g d, 
de, ez. Similiter, supradictis dìspositis » osteadetur soli- 
dum , quod fit a numeris. b g » g d, b d» equale esse so- 
lido , qùod fit ab unitate a 5, et a numeris b g , ag , et 
sc\t uplo quadtaioram qui fit a numero 6 <j. Ergo solidum, 
quod iit a numeris « z, z i, ei, equatur solido quod fit 
ab unitale a 6 et numeris b g , a g , ei sexcuplo quadra- 
forum qui fiunt a numeris bg,gd,de,ef. Sed soHdam 
quod fit ab unitate a 6 et a numeris b g, a g equatur sexjcu- 
plo quadrati qui fit ab unitate a 6; est enim bg ii, ei ag Z, 
ergo solidum , quod fit a numeris e z, zi, e i, equatur 
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sexcaplo quadratonim , qui fiunt ab imitate a b et a nu> 

raeris bg,gd,de,ez, quod oportebat estendere. Est 
enim alius modus per qoein possumus ad idem deveoire, 
qui in seqaentibos ostendetur. 

Si ab unitate numeri inpares ordinate quotcumque di- 
sponantur , solidum , quod fit a maximo corum et a se- 
/M. w wr* quente ìnparì et ab eorum conposito, equatur duplo | sexcu- 
pli omnium quadratonim , qui fiunt ab unitate et a di- 
sposilis numeris. Sint quidem ab unitale a b [\] numeri 
quotcumque dispositi ordinate b g, g d, d $ , et sequena in- 
par esto e s, dico quidem solìdum quod fit a numeris d e, « 
et ab eorum conposito d s equarì duplo sexcupli , hoc est 
duodecuplo summe quadratorum , qui fiunt ab unitate a 6, 
et a dispositis numeris b Qt'^g d, d e. Summatur quidem ex 
numero e s numerus « i equalls numero d $ , érit ergo 
numcrus i z duo. Ostendam prius solidum , quod fit a 
numeris ^ d, d e , et eorum conposito y e , cum duodecu- 
plo quadrati qui fit a numero d e , equale esse sòlido quod 
fit a uumèns d e, e d z. Sit itaque nuAierus d sradìx , 
erit ergo numerus g d radix minusduobus, et totus cum e 
erit due radices minus duobus. Quare ex ductu g bia d c 
provenit quadratus . duabus radicibus ezceptis , quod to- 
tum si ducatur m numerum g e , hoc est hi duas radi- 
ces, duabus unitatibus diminutis» provenient duo cubi 
numeri , et IHI** radices minus quadratis , quibus si ad- 
datùr duodecuplum quadrati , qui fit a radice d erunt 
duo cubi et sex (quadrali et HIP' radices Ruii»us quo- 
niam d £ est radix» erit numerus e i similiter radix. Quare 

(4J Vedi Fig. 23. 
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totvs t % et radix duabus uaiiatibus addilis , que / ^ 
sunt i JE , et 'COoposUns ex eis d eriint due radices, et 
due UDÌtales. Ex ductu quidem d é in e s proVenit qua- 
drattts et due radices , ex ductu quidem horum in nu- 
merum d % , ho&eet in duas radices et in duo , pioveniunt 
simiiiter duo cubi et sex quadrati et nil* radices. Quare 
ostensum est solidum quod tìt a numeris g d, d e, g e , et 
duodecupium Quadrati , quod fìt a numero d e « equale \ 
esse solido , quod. fit a numeris de, 0 z,d z. Eodemque 
modo ostendetur solidum, quod fit a numeris b y, g d,bd, 
cum duodecuplo quadrati , qui fìt a numero g d « equa ri 
solido , quod fit a numeris g d, de , g e, ergo solidum , 
quod fit a numeris d s, s s, d s , equatur- solido , quod fit 
à numeris h g, g d^ b d , et duodecuplo quadratorum , qui 
fiunt a numeris g d, d e. Rursus etiam, supradictis dispo- 
sitis , ostendétur solidum , quod fit'a nuineris b g, g d, b d^ 
equale esse solido, quod fit ab unitate a 6,^t numeris bg,ag, 
et duodecuplo quadrati , qui fìt a numero 6 g Sed soli- 
dum, quod fit ab unitate ab, ei a numeris 6 jji et a ^y, est 
duodecupium quadrati p qui fit ab unitate. a 6 , temarius 
est numerus 6 g , quaternarius quoque numerus a g. Ergo 
solidum , qu\).d fit a nuiaeris d e, e z, d z . equaiur duode- 
cuplo omnium quadratorum , qui fiunt a subiacentibus . 
scilicet ab unitate a 6 , et a numeHs b g, g d, d e , quod 
oportebat osteadere. 

bimiii quoque modo, si a binario disponanlur pares (oliartelo 
numeri quotcnmque per ordinem , invenietur solidum , 
quod erìt ab ultimo eoìrum , et a sequente , et ab eorum 
conposito , equari duodecuplo omnium quadratorum , qui 
fiunt a dispositis parìbus numeris. 
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£adcmque via et modo, laveaietur rursus si a ternario 
dispositi fuerìnt qumeri quoUsanqve asceadeates per ter- 
«arìam ordinale , solidam , quod fit ab ultimo eorum, et 
a sequente, et a coniuncto , equari sexcupli triplo omnium 
quadratorum , qui fìunt ab ipsis numerìs ascendeatibus per 
. temarium ; et quando ascendunt per bioariuo , ut . fit in 
parìbus , tunc ultimam soHdum eqnatur duplo sezcupli 
omnium quadratorum adiacentium aumcr<^?um , ot quan- 
do ascendunt per unitatem , ut fit in namerìs continuis , 
tunc suprascriptuni aolidum equittur simplo sexcuplì qua- 
dratorum adiacentium numerorum , ut in suprascriptis 
demonstravimus , que mteiiigas in quadratts , qui fiunt a 
numeris qui ascendunt ordtnaté per quatemanum a Uli^ 
vel a per quinarium , vel per ascensionem réliquorum 
numerorum. 

Si duo numeri primi conponantur ad se invicem , fece- 
ritque oonpositus ex eìs numerum parem, si solidus nume- 
rus, qui fit ab ipsis et ab eorum conposito, multiplicetur 
per numerum in quo maior numerus excedit mmorem , egre- 
dietur numerus , cuius vigeuma quarta pars erit integra. 
f' ^ ^ Sint duo numeri a 6 et ^ (i) primi ad se invicem» faoien- 
les conposi tum ex cis a g numerum parem, hoc est quod 
sint minimi in ipsa proportione, quam habet numerus a b 
ad numerum 6 ^ , et numerus b g maior , et summatur ex 
numero b g numerus b d equalis numero a b. Erit ergo 
iiunieius d id in quo nuincrus b g supirhabundat nu- 
merum a 6. Dico quidem quod si numerus a b multipli- 
cetur in numemnm 6 9, et quod provenit ducatur in 

(4} Vedi Fig. 24 
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a g , et hoc tolutn producalur in oamerum d g , egredie* 
tur Qumemfi » onius vigezima quarta pare , hoc est tertia 
oclave, vel quarta sexte partis, erìt integra. Numeri qui- 
dem a b et b g ambo iupares suot, quia si noo essent 
infmres , conposituB éx eia non esaet par , nèc ambo aunt 
pares , qui^si pares essent » ambo iam non essent primi ^ -yL 
ad se invicem ; ergo inpares sunt numeri a b ei b y. Et 
quoniam numerus 6 d. equalis est numero a 6, duplus 
eat er|;o numerus a d numero a b, ergo par est nume* 
ms o <Ì, ergo reliquus d g est par, quia si par numerus 
auferatur a pari , par remanct , et quia numerus d g est 
par , erit ergo medietas eiua , aut par , aut inpar. £$to 
prius inpar , medietas quidam numeri a d, scilìcet a 6, est 
inpar. Quare addita medietate numeri a d cum medietate 
numeri d g , scilioet additis duobus inpari bus, inparem 
facient numerum, ergo medietas numeri a 9 est par, quare ^ 
totus a g est pariter par . unde quarta eius pars elit iute- 
gra. Quare ex ductu \ a g m g d huigU numerus , cuius 
octava pars est integra. Sed si medietas numeri g d par 
erit , eiigo quarta eius integra , quare ex ductu dg ina g 
veniet numerus , cuius octava pars ekt similiter integra. «^'^ 
Quare si quod lit ex ductu a g ducatur in b g , et hoc 
totum producatur in a 6, proveniet numerus , cuius octava 
pars erit ìntegra. Et quoniam numeri a b , b g sunt in- 
pares, aut tertia pars uniu» est integra, aut non. Kstu 
prius integra. Quare ex ductu solidi , quod tìt a numeris 
a 6 , 6 g , a 9 (I) , in numerum d g , egrediatur nume- 
rus k , cuius tertia pars est integra, et cuius etiam octava 

(4) Vedi Fig^ ». 
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pars inventa est integra , ergo vigexima quarta pars eius 
erit integra , ut prediximiis ; et si tertia pars numeri a b, 
vel fr g non est ÌDtegra « si unusquisqae eorum dividatur 
per 3 f reinanebit aut equaUter , aut inequaliter ex utro- 
qu \ Kemanei*' primum equaliter, quare nuroerus g d di- 
viditur integraliter per 3 , quare ex ductu solidi supra- 
dicti in numerum d g egreditur numenis. cuius tortia 
pars est ìntegra. Sed non remaneat equaliter ex numerìs 
a bt b g cum dividuatur per 3, remanebit ex aliquo ipso- 
rum 4 , et ex alio 2 , quare ex ooniunctione ìpòonim , 
scilicet ex numero a g, tertia pan erit integra » unde so- 
lidi , qui fiunt a numeris ab, b g , a g , tertia pars eius 
erit integra. Quare ex ductu ipsius solidi in numei'um d g 
egreditur numeros, cuius tertia pars est intuirà ; et quo- 
niam eius octava pars inventa est similìter integra , erit 
ergo ^«*xiuia quarta pars eius integra , ut eporlebat esten- 
dere. £t hoc idem erit si numeri a b ei b g non fueriut 
primi ad se invicem. 

Et si unus ex numeris a b , b g faerìt par, ooniunotos 
ex eis cnt inpar, tunc ostendetur similìter si solidum, quod 
Gt a duplo uniusciiiusque , et ab eorum coniuncto a g , 
ducatur in numerum dg, surgere in numerum» cuius etiam 
vigexiiiia quarta pars erit integra, sive numeri sint priiin 
inter se, sive non, et iactus numerus videlicet, cuius vi- 
gexima quarta pars est integra , congruum appellari. 

Si circa alìquem numerum adiaceant numeri quot- 
cumque minores et maiores eo , et sit multitudo mino- 
rum equalis multitudini maiorum, et quot unusquisque 
ex maioribus superhabundat ipsum numerum » tot ipse 
numerus superhabundet minores, erit summa adiacentium 
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o\ ductu ip8ius numeri ia Dumerum Diultitucimis ipsorum. 
Circa numerum d adìaceant numeri a, b, e, z, i (<(), et sit 
minor eorom numerus a, maxìmus noménis et quot su^ 
perhabundat J numerus t numerum d, tot supeihabundat 
aumerus d Dumemm a. Similiter, quot superbabundat nu- 
merus X numerum d, tot superhabandet numerus d nume- 
rum b, rursus quot superhabundat numerus « numerum 
d, lut superhabundat numerus d numerum g. Dico si du- 
catur d in numerum multitudinis numerorum a, 5, g, n, %, i, 
proveniet summa ipsorum omnium numerorum , quod sic 
probalur. Minuam quidam ex numero i superhabundan- 
tiain , quam habet ad numerum d , addamque eam 
numero a , erit unusquisque numerorum a t equalis nu- 
mero d , quod etiam faciam ex numeris zb et e 9,|erit 
UDUsquisque eorum cqualib numero d. Quare quot sunt 
numeri a, b, g, e, z, i, tot numeri equales numero d sunt 
in summa coniunctionis numerorum a, b, g, e, x, i, quod 
oportebat estendere. 

Invenire numerum, quo addito super quadratura nu- 
merum , et diminuto ab ìp60> faiciat semper quadratum 
numerum , et sic oporlet tres quadratos et unum nume* 
rum invenire , quo numero addilo super minorem quadra- 
tum iatcifi quadratum secundum, super quem si addatur 
idem numerus facit quadratum tertium, hoc est maiorem, 
et sic addito ipso numero super secundum quadratum. et 
diminute ipso ab eodem» ìactt semper quadratum. Quo- 
nìam quadrati numeri omnes ordinate ^isoendunt per conti- 
nuam asceosionem inparium numerorum , erit minor qua- 
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dratui» bumma aliqua inparium numeroruoì ab uaitale 
aoceptorum, super (fueni quadratum proponatnr adderò ntt<* 
merom , et fieri quadratum seeundum , qui quadratus mr* 
8US constai ex aliqua multituiliii ' iri|i;irium ab unitale or- 
dinate disposila , super quem eiiam secuadam quadratum 
si addatur numeros idem , qtii vocetur congnras , quia 
congruic his, fecìt maiorem quadratum , qui etiam maior 
quadratus egreditur ex aliqua muUiludine inpariura siuii- 
liter ab unitate aocepta, in qua muUitudine tota est muU 
titudo inparium faoentiuai primum quadratum, et alia 
multitudo facentium congruum idem, et alia multitudo fa- 
ceutium euodem idem coognium ; quare multitudo in- 
parium focentium maiorem quadratum dividenda est in 
tres partes predietas. Sed multitudo inparium facentium 
pruiuiin congruum est in aliqua proportione cum muUi- 
tudine facentium seeundum, plures enim numeri inpares 
sunt in multìtudìne facentium primum congruum , quam 
in multitudine facentium seeundum , cum minores numeri 
sint in ipsa pioptcr ordinem numerorum, quia in ipsa 
sunt antecedentes inpares, et in alia sunt consequentes , 
unde qualiter congruum inveniatur in aliqua data propor* 
tiene in qua esse poteriint, estendere precurabimus. Adia- 
ceant due quilibel numeri a 6 , ò y (4 ) , conposUus qui- 
iu st wr«D dem ex ipsis est a et sit ò | maior quam a b seeundum 
quantitatem numeri d g. Si numerus quidem h g nd nu- 
merum a b minorem proportionem habuerit quam nume- 
rus à ad numerum d g , tunc possibile erit invenire con- 
gruum ex una multitudine inparium habente proportio- 

(4) Vedi Fig ti. 
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nem ad rnuUitudinem sequentium iaparìum , eam videlicet 
quam babet Dumerus g b sé numeram a 6 » et sì maìor 

fuerit proportio numeri b g ad numerum b a , quam nu- 
meri a y ad numerum d g, lune impossibile erìt invenire 
duas multitudines iaparìum numeroram conlinuas in pro- 
portione quam habet numerus a y ad numeram d 9, lune 
possibile erit invenire duas muUitudines inpari um nume- 
rorum continuas in proportione quam babet numerus a g 
ad numeram d , et ^ summa uniusouìusque muUitu- 
dinis egreditur congruura. Esto prius proportio, quam ha- 
bet numerus & y ad numerum a b , minor ea quam habet 
numeras a jjr ad numeram d g , oportet ergo invenire duas 
muUitudines inparium inmediate in proportione quam habet 
lìumeriis Inj ad numuruio a ò, et summa unitatis utriiisqut» 
multitudinis sit eadem, coniunctio quidem ex numeris a 6, 
eibg, sctKcet a g, aut est par» aut inpar. Esto prius par, 
quaie numeras a d, scilicet duplus^ ad a par est, unde re- 
siduum d g parem esse necesse est. Ex ductu quidem d g, 
in 6 g p^veniat numeras e s , et ex ductu dg ìaab, prò- 
veniat s t , est ergo sicut 9 d ad 6 a , ita numeras e s ad 
numerum si, et sunt numeri e z , z i , pares. Rursus ex 
ductu a y in numeris g b , et b a » proveniant parcs nu- 
meri km, ^ I , est ergo sicut g b ad b a,- ila k m ad kL 
Sed sicut g bBd b a, ita 0 s ad zi , ergo sicut ez 9id z i, 
ita km dd k l, denique ducalur e z in k l , proveniat op, 
et ex ductu s t in ^ m , proveniat p q , ei quoniam est 
sicut ez ad s t , ita ^ m ad I , id quod fit ex ductu « z, 
in fc / , equale est ei quod Ht ex ductu zi in k m , quare 
equalis est numerus 0 p , numero p q , ostendam ut rum- 
que ipsoram esse congraum. Quare ex ductu e z \n kl^ 
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provenir o p , quol unitates sunt in numero e 2 . tot nu> 
meri equales numero k t, «unt in numero 0 p , sed quol 
numeri equales numero k ì sunt in numero o p » tot oon- 
tinnì numeri inpares existentes circa nuracrum k l sunt 
in eodem 0 p , ergo quot unitates sunt in numero e 2 » et 
tot nomeri inparas contìnui existunt circa nùroemm k l , 
ita quod medìetas eorum sint minores numero A; I , et 
alia medietas smt maiores , qui omnes faciunt numerum 
equalem 0 p. Similiter ostendetur quod quot | unitates sunt 
in numero z t , tot inpares existentes circa numerum k m 
sunt in numero p q , eri^o sicut numerus e z ad z t , ita 
multitudo inpariuin facicniium numerum 0 p est ad mul- 
titudinem imparium iacientium numerum p q » qui osten- 
sus est equalis numero 0 p ; dico* etiam continuum esse 
utramque muUiLudinera , (juia ex duclu a g in h g pro- 
venìt km, et est 6 equalis numeris g d ei d b , ergo 
ex ductu a g in numeris d g et db provenit k m. Sed ex 
ductu a 9 in b d , hoc est in a 6 . provenit k l , reliquus 
ergo l m provenit ex a y in d , sed ei numerOj qui pro> 
venit ex a 9 in d 9 » equales sunt numeri qui proveniunt 
e[x 9 d in g 6 et in 6 a » hoc est numeri Hjfs , x i, quare 
equalis est numerus / m numero e i. Accipiatur itaque ex 
numero l m numerus l n equalis numero e z , reliquus 
ergo^ m reliquo z i est equalis. Item ostendendum est 
numerum k i maiorem esse nuinero e z, quoniam propor- 
tio 9 6 ad 6 a est minor proportione numeri a g ad g d, 
ergo aliquis numerus minor numero a g ad numerum g d 
habet eandem proportìonem , quam numerus g 6 ad 6 a , 
sitque numerus a f , ei quoniam est ut 9 6 ad 6 a , ita a f 
ad d g, muUiplicatio ergo a f in b a equatur multipiicationi 
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bg iadg, hoc est numero e z. Sed muUiplicatio ag m a t>, 
hoc est Dumerds k l , maior est rnuUiplicatione a fina 
hoc est numerò e % ; aocipiatur quìdem ex numerò k I nu- 
merus i h equalis numero n hoc est e z, erit totus /i n 
duplus uìimero e x. Rursus super pumerum k m addatur 
numerus m c equalis numero m n, hoc est z t, duplus ergo 
est n c numero z i, et quoniam par est numerus 4 / , si au- \ 
leratur ab eo numerus / h, hoc est c z qui est par, rema- 
nebit numerus k h par. Similiter si supra k l addatur < n 
erit totus k n par, venim et numerus n eest par» quare 
Ictus k c est par. Et quoniam A* h est pai , quot unilales 
sunt in medietale eius, tot inpares numeri interol^unt ab J. 
unitale usque ad numerum k h, quorum inparìum sum- 
ma facit quadratura numerum, qui provenit ex multipli- 
catione medietatis numeri k A in se , sit iUe quadratus 
numerus r o. Item quot unìtates sunt in numero A tot 
numeri numerantur ordinate ìnter numerum h et nume* 
rum k n, quorum muUitudo est par cum numerus h n 
sii par, sed dimidium numeri A n est e s, ergo quot unì- 
tates sunt in numero e i , tot inpares numeri inter^unt 1 e 
ìnter numeros k h e% h l, ex quorum multitudine osten- 
sum est provenire numerum a p, cum sit circa nume-g;^^ , ^ 
rum k l, mefdietates quorum intercidunt inter numeros kh* 
et I, et alia medietas | ìnter kleìkn, ergo ex omnibus /u.»wn» 
ìnparìbus, qui sunt ab unitate usque in numerum k n, 
provenit rp, et est quadratus, cuius radix est medietas 
numeri k n. Rursus quot unitates sunt in numera n o , 
tot numeri intercidunt inter numeros Jt n et it e, quorum 
medietas est ex inpaiibus numeris, cM'go quul unilales sunt 
in numero m », hoc est in s t, tot numeri inpares inler- 
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ciduDt ioter numeros k n ei k c, et suot continui cum 
inparìbus qui- sunt inter k h et k vlì predixìmus. < Sed 

ex numeris inparibus qui sunt inter k n ci k c colligitur 
numerus p q, cum sit circa numerum k m , ergo ex omni- 
bus inparibus, qui sunt ab unìtate usque in numerum k e, 
provenit numerus r q, ergo quadratusest numerus r ^, et 

lt.*\*/ i*»/V< i*, esl| unusquisque numeroruiu o et p 7. ut prediximus. 

Àc '<.Y^ r.-^tr^i.^ «// Inventus quidem numerus est, scilicet p q» quo addito 
^ / super quadratum, scilicet super rp, fecit quadratum nu- 

merum, qui est r q, et diminuto ipso, scilicet p q , hoc 
est 0 p, ex eodem quadrato, scilicet ex rp, remanel qua- 
dratus , scilicet r o, quod opportebat fecero. Quo etiam ut 
clarìns videantur , ponam numerum a d d, numerum quo- 
que 0 y b , quare totus a tj crii 8, residuum quoque d g 
erit SI , pares enim sunt numeri a ^ et d , ex ductu 
quidem d g ìiì b g provenit 40, et ex ductu d 9 in a d 
provenit 6 , ergo f r est 40, et s 1 est 6. Est ergo sicut 
6 g ad 7 a, ita e z ad 2 t, hoc est sicut 5 ad .3, ita 40 
ad 6 , ei 40 est numerus prime multitudinis inparium fa- 
centium congruum , et 6 est numerus secunde muìtìdinis 
facentiura idem. Item ex ductu ag in y 6 et in ùa, hoc est 
ex 8 in 5 et in 3. proveniunt k m qì k i residuum 
m i est 40, que equatur numeris e x, x t.. Add(uir quidem 
n^*^ super k l numerus I n equalìs numero e s, scilicet 40, erit 

k n 34, et super k m addatur n m, scilicet s t qui est 6 , 
erit ke 46, et auferatur ex k l numerus h l equalis n l, sci- 
licet 40 , remanebìt kh 44, et ducatur e x, hoc est I fi in 
k l, scilicet 10 in 24, provenit p 0 240, qui est congruum, 
et summa deoem numerorum inparium oxistentium cir- 
/ /^/i ca S14, qui sunt inter numeros j^et k n\ hoc est 4 4 et 34. 
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Itetn ex ductu z i in k m, hoc est de 6 in iO, provunil 
%iO, hoc est ^ 9, et summa sex inparmm existentiam 
ciroa 40. qui suiit ioter h netke, hoc est ìoter 34 et 46. 
Ex numeris quidem inparibus, qdi siint ab uno usque 
in numeruiu k A. scilicel in 14« provenit 70, et est 49, 
quia ab uno usqae 44 sirnt septem Dumeri inpares, et 
sont circa septenarìum, quare ex ductu | 7 in 7 provenit iu.»r^.> 
summa inparium , qui suiu ab uno usquc in 14, ergo r o 
est quadratus. £x muititudine quidem ioparium, qui sunt 
ìnter hh et k n, provenit o p, ergo ex multitudme inpa- 
rium, qui sunt ab uno usque in ^ n, soilìcet ìu 34t pro- 
venit numerus r p, et sunt illi numeri iopares 47, quo- 
rum summa surgit ex ductu 47 in se, ergo r p est qua- 
dratas, et est 889. Nam addito r e cum o p, sciUcet 49 

cum 240, faciunl , (juoruin radix est 17, bCìiicel di- 

midium k n. Item ex muititudine oumerorum, qui sunt 

inter k nét h c, provenit numerus p q, qui est equalis 

numero o p , est enim S40 ; ergo ex muititudine inparium, 

qui sunt ab uno usque in 40, provenit numerus r q, oi 

est quadratus, cuius radix est dimidium numeri k c, sci- 

lioet Ìi3. Nam additi p q super r ^ scilioet 240 cum 289 • ; '/ 

faciunt 529, quorum radix est 23. 

Sed sit proportio g b b a maior proportione a g ad 
g d , et sit iterum numerus a g par, dico possibile esse 
invenire duas muUitudines inparium continuas fìicientes 
congruum in projxji uoiie quam habet numerus a ^ ad nu- 
merum d. £t ut liquidius appareat sit a 6 1 (1), et 6 ^ 3, 
quare a g est 4 , et i—g est 8 , et multipUcetur a g in J a : 

k4j Vedi Fig. 
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« 6 , provt'iiial e z , et o\ a 6 in d g provcniat z i , est 
ergo ut a 0 ad d , ita 6 2 ad s i , et quia a b h , 
numeri e a, zi soni equalee munerìs a à g , eiigo e « 

f^^ est 4 , et s t* est 3. Itfm ex ducto h g \n a g proveniat 
k m, et ex ductu b g in g d proveniat k l, est ergo k m \ 
et A i est 6 , est ergo sicut e x ad s i, ìkoc est sicut a g 
ad d 9 » ita ifc m ad i , et ex ductu e z'mk l provenial 
0 p , et ex ductu z i m k m proveniat p q , cquales enim 
suot 0 p et p q , unusquìsque eorum est 24. Nam o p con- 
stftt ex IIIL*" iaparibus , qui sunt circa k i 6, hoc est 
circa le l , propter e z qui est 4 , quibus 4 additis super 
k l , faciat k n , ergo k n est 10 ; similiter extractis 4 ex 
k i ' remaneat k h » ergo /( A est 2. Aursus addito numero 
z t , scìlicet 8 , super k m , feeiat k e » ergo ilr c est 1 4, et 
fi e est 4, in qutbus sunt duo inpares , scìlicet 14 et 43, 
et sunt circa numeruin k m, scilicet circa 42, qui faciunt 
numerum p q , ergo primus quadratus , scilicet r o , est I , 
cuius radix est dimidium numerorum k h , scilicet 4 . Se- 
cundiis vero quadratus , scilicet r p, est 25 , cuius radix 
est dimidium numeri k n, quod est 5. Tertius quidem 
quadratus , scilicet rq, est 49, cuius radix est dimidium 

,^ numeri k e , quod est 7. Et notfcndum , quia S4 est pri- 

/w.»«»rr«<. amm | congnium , cum stt minor numerus, cuius 20"* 4" 
pars sit integra , et oriatur ex duobus minoribus numeris 
parem numenim facientibus , scilicet ex uno et 3. Rursus 
ex numeris a 6 et 6 coniunctus fit inpar , et auferatur 
a 6 ex 6 y , et sit residuum eorum numcrus g d , ei sit 
proportió numeri 9 6 ad 6 a minor pìroportione ag ^Agd, 
Inveniam nirsus duas multitudines continuas inparium in 
/ propoi liune quam habel y b ixd ex unaquaque multi- 
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tudÌDe procreabitur eongraum unikalani idem ; adiaoeal 
itaqne numeras I duplus anmeri b g , et ntimenis « du- 

plus numeri b a , coniunctus quidem ex numeris ( s par 
est , et est I ad « , sicut b g ad 6 a , et ducatur y d in 
nuinoris f t , et proventant oomerì a s et s t , est érgp sU 
cut i ad s , hoc est sicut y 6 ad 6 a , ila e z , ad zi, et 
ducatur iteium numerus a g in numeris t $, Qi proveniant 
k m ei k l,eBi ergo ut t ad i , hoc est ut « s ad « i , ita 
k m tid k I; et quoniam pares sunt oumerì f $ , pares 
suoi numeri k m et k l , et ostendetur per premissam 
ea que dieta sunt in oumerìs k A, k l, l n, n met 
m e, et in relìquis etiam r o , o p, p q , est ergo 
coDgruum o p , vel p ^ etc. Quèse etiam ostendemus cum 
numeris. Sit ita ut & y 2 , et 6 a 8it 1 , erìt a g 3 , et 
9d4,etl4,etsS, et«s4,etst2,et&m4SI, et/ci 
6, et n 8, et fi € 4 , et le A 2 » et quadratus r o unum 
congruum o p, vel p |f^24 . quate qu uii atus r p est 25 , 
et quadratus^ q ^9 , que oportebant estendere. 

Et quoniam numeri bg^b a, scilìcet unum et duo, 
sunt minores qui sint in numeris , et ex coniunetìone eo- 
rum provenit iopar numerus , et cum ipsis habuÌQìus M 
per congruum , sicuti habuimus superius ex positione ter- 
nani et unitatis » qui sunt minores numeri , qui esse pos- 
sint , facientium parem numerum , ideo manifestum est 24 
esse minus et primum congruum quod cadat in tribus 
quadratis , qui sint ex integris numeris. Sed cum fractio- 
nibus possunt invenìri minores eo , ut in sequentibus de* 
monstrabimus. ' 

Sed sit proportio g daà ba maior proportione a g ad 
g d t tunc eruot mullìtudo inparium primi congrui ad 
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malli lad inora secnndi, sicut o ^ ad g d,éi tterum a g 
inpar. Qiie ut liquìdius demoiistrentur , sii g 6 5, et 6 a S, 
eruiit ergo a g 1 , ei d g Z, duplum quidem ex y 6 est 10, 
ol ex 6 a est 4 , et ducatur 4 in nttmerw a g eig d , et 
veoiet prò mulliludine inparnim primi congrui 88, et prò 
mullitudine M cundi l i, et n:iilu^)lica unuQKjuem numero- 
roi. iOTftto rum \ a g ci d g per duplum b g , qì ijabebis 70 prò nu- 
mero» circa quem sunt IS inpares numeri facientes se- 
cundum congmum , et 30, circa quem erunt t9 inpares 
faclcntcs primum. Quare extraclis 28 de 30 i^tnaitent 2, 
quorum medietas , scilicet I , est radix primi quadrati; et 
adde 28 cum 30 erunt S8 , cuius medietas , sciltcet 89 , 
est radix sccundi quadrati. Item adde 42 cum 70 faciunt 
82. quorum medietas, scilicet 41, est radix tertìi quadrati, 
et ex dttctu 28 in 30 . vel 48 in 70, habentur 840 prò 
congruo. Egreditur aulem idem 840 ex atiis duobus adta- 
contibu<i numeris , scilicet ex septenario et quuiario. (juia 
.si solidum , quod 6t ab eis, et ab eorum coaiuncto, du- 
catur in binarìum , scilicet id in -quo 7 excedìt 5 , prove- 
nit 840. Egreditur enìm muUtfudo prima inparram facien- 
tium ipsum ex duolo binano m septenarium , quare ipsi 
inpares numeri sunt 44 (4) , et sunt circa 60, qui egreditur 
ex quinario duolo in 48, multitudo quidem secuhda pro- 
venit ex lìinurio ducto in quiiiariuru, et est iila multitudo 
circa 84, qui proveoit ex septenario ducto in 12 Nam 
decies 84 , vel sexag^ies 4 4 , equantur solido , qui fit a 5 
et 7 et 4 8 , ducto in binarìum , unde cuiuslibet congrui 
vigesima quarta pars est integra, ut superius ostensum 

(4) Vedi Fig S9. 
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est 94 primu||if congruum, quod ioveniri potest cimi inte- j 
gris quadraliB nutnerìs , et ab ipso 24 generantur omnia 

congrua. Quoliens enìm 24 muUiplicabitur per quadratum 
numenun » totiena oongruom procreabitur » et er)^ minor \-tttx^ 
qnadratQs ex trìbos qnadratia, quibua congrait ipso iUe, per 
quem multiplicabitur 24. Medius autem quadrato^ erìt nu- 
merus. qui procreabitur ex ipso quadrato ducto in 25. Ter- 
tius quidem quadratus erìt nnmenis» qui proveniet éx eodem 
primo quadrato ducto in 49 » cuina numeri radix erìt nume-, 
rus factus ex multipli | catione radicis primi (]Li;idrati in 7. 
qui esl radix de 49 , et er^ muititudo prima inparium fa- ^ ^m/ 
cìenttum congruum dupla multitudinia faoientìum idem. Si- 
militer egredietur eoogruum , si multiplicabitur 84 per ali- 
quam summam quadratorum , qui faciunt ab ordinatis nu- 
meria ab unitate aacendentibus per inpares et parea, vel j^f \ i i ^ 
inpares tantum , aut per eoe qui ascendunt per temarium , 
seu per quatcmanam , vel per i lIkiuos numeros , quorum 
quadratorum summas superius invanire docuimus , et er||t- )pc»-»^^ 
proportio inparium facientium aecnndum congraum ad in- 
pares facientium primum , sicnt radix ultimi quadrati est ad 
radicem sequentis quadrati in ordine assumpte coUectionis. 
Verbi gratin aumma quadratorum trium inparium nume- 
rorum , sciltcet uniua et novem et XXV, est 35, quibua 
ductis per 2 i facmnt 840, | qui est congruum , provenit roi.Mvm» 
etiam ex quinario et septenario adiacentibus , quare pro- 
portio prime multitudinia ad multitudinem secundam est 
atcut 7 ad 5 , ut superìus ostensum est. 

Si eoogruum aiiquod cum suis quadralis muitiplice- 
tur per aliquem quadratum, numerus- factus ex multipli- 
catione congrui in quadratum congraum erit, reliqui qua- 
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drati erunt congnientes facto congruo. Sit ab(ì) quadra- 
1118 , e\ b g Sii congruum , ei g d sit equaìis numero b g , 
quadrati ergo erunL imineri a g ci a d; et adiaccat qui- 
dem qu^dratus numerus e , dico quod id quod tit ex e io 
congruo b g congruum erìt , et numeri , qui fient ex e in 
quadratis a b , a g , a d , quadrati enmt congruentes con- 
gruo facto ex e in & g. Ex ductu quidem ex e in a 6 prò- 
veniat zi, et «x ductu € ia ag, proveniat z t, ei ex 0 
in a d proveniat s Ir, et quoniam ex e quadrato in ag, 
j quadratum provenitz t quadratus , est ergoji et est s t 

equalis duobus numeris , qui fiunt ex quadrato e in qua- 
dratum a b. Sed id quod fit a quadrato e in quadra- 
tum a 6, est numerus s i» riBliqnus ergo i l procreatur 
ex e in congruum ò Et quoniam quadrati sunt numeri e 
et a d • fìkctus ex eis quadratus^t ergo numerus z i. Rur- 
cju.^ I ^«^.z quoniam ex quadrato a in quadratum a d. ftictus est 

numerus z k , quadratus ergo est z k , et est equalis duo- 
bus numeris , qui fìunt ex ductu e in numeris a g eig d. 
Sed ex e in a 9 factus est quadratus s t, reliquus ergo z k 
fit ex a in 9 d , et quoniam equalis est numerus 6 g nu- 
mero g d , equalis er|l factus ex e in h g facto ex e in y d ; 
factus aulem ex « in 6 47 est t i , ergo 1 1 equalis est 
numero I h. Si super quadratum aulem z t addatur nu- 
merus e k, faciet quadratum z ft, et si a x I quadrato 
auferatur ( k . hoc est ti , remanebit z i quadratus , ergo 
congruum est t I , et eongruunt ei tres quadrati » qui 
sunt s i , et s I , et X , que oportebat estendere. Simi- 
liter oslendelur provenire idem , si aliquod congruum cum 

. (4) Vedi Fig. 30. 
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suis quadratis dividatur per aliquem quadiatum nu- 
merum. 

Volo invenire congruum cuius quinta pars sit integra, 
sit unus ex adiaceniibus numeris 5 . alter sit numerus 
quadratus , facientes coniuactum ex eia namerum quadra- 
tum t et extracto minoFe ex maiore remaneat quadratus 
numerus. Erit itaque ille quadratus 4 , quo addito cum 
quinario facit 9 , qui est quadratus , et extracto 4 de 5 , 
remanet I qui est etiam quadratus ; dico ex his numeris. 
adiacentibus egredi congmum, cuius quinta pars erft jt c**^'^ 
quadrata , provenit enim congruum ex his numeris , ex 
ducio 4 in duplo quinarii , quod totum muitiplicatur per 
duplum quaternari , et illud quod egreditur ducitnr per 
novenarium , | hoc est multiplicare sùperficiem . que fit ab r»i. simA» 
utìo in duplo quinarii , in superficie que iìt a duplo 
quatemarii » in 9 , hoc est 40 in 7S , sed ex ductu qua- 
ternani in novenarium proventi quadratus numerus , cum 
ambo sint quadiati , et ex duclo duplo (|uaLcinarii in 9 
l'acit duplum quadrati » et ex ductu dupli quadrati in du- 
plo quinarii provenit quadruplum quadrati ductum in 
quinarium. Sed quadruplum quadrati fadt quadralum nu- 
merum , ergo quadruplum (|uudrati ductum in 6 facit 
quincuplum quadrati, et ductu quincuplo dicti quadrati 
ducto in 4 , qui est quadratus , fecit iterum quincuplum 
quadrati , ergo congruum quod fit ab his quinta pars 
erit quadrata. 
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Hec quesito predkUi m prohgo Ubri huius. 

Volo invenire quadi.ilum , coi addito 5 voi diminuto, 
facial quadralum numerum. Adiaceat congruum , cui 
quinta pare sit quadrata (4)i eritque lìHù, euius quinta 
pars est Hi , in quo divide quadratos congruentes ei- 
dem 720, quorum primus est 9(i1 , socundus est 1681 , 
tertius autem est 2401,, et est radix primi quadrati 31 , 
secundi 44 » tertii 49 , exibit prò primo quadrato ^ 6 , 
euius radix est 2 , que provenit ex divisione 31 in ra- 
dicem de 1 44 , hoc est in 1 2 . et prò secundo , hoc est 
quesito quadrato , veniet ^ 1 1 * euius radix est ^ 3 , que 
provenit ex divisione 41 in 42 , et prò ultimo quadrato 
veniel ^16. euius radix est rs ^^ 

Si duo (quadrati numeri conponantur facientes còm- 
positum ex bis parem numerum » proportìo eonpositi ad 
residuum , in quo maior excedit minorem , non er|^ eadem 
quam habet niator numerus ad minorem. Adiaceaiit duo 
numeri ad et, 6 ^ (2) , et sit 9 d id in quo maior g b 
exoedit minorem 4 a , et sit par numerus o g , dico non 
esse ut f/ 6 ad 6 a, ita a y ad <j d , bed i»i possibile est, 
esto a g sd g d , sicut 6 ad 6 a , erit ergo d superficies 
que fit ex 6 9 in g d , equalis superficiei , que fit ex ag 
in h a. Sit ergo z e numerus superGcialis , qui fit ex 6 g 
in y d f ei numerus k / provenial ex a in 6 a , equalis 

{*) Vedi Kig. 
(«) Vedi 31 
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est ergo numerus z e numero k l , ductu autem z e in 
h l proveatat o p , numeras ergo o p equalis est numero 
({ui fit ex duetu 6 o in 9 rf in ductnin agin b §. Sit ergo 
ductus a b ìa g d numerus 1 , et ductus a g in b g osto 
k m , maior est eatm k m quam k l, cum maior sii nume- 
ras 9 6 quam b a , ergo 0 p equalis est numero qui fit ex 
2 t in km, osto itaque numerus p q factus ex s I in m, 
ergo numerus 0 p equalis est numero p ^ , sed 0 p qua- 
dratus est > cum sit foctus a duobus equalibus numerìs , 
sunt eZfkl,] ergo Jp q quadratus est. Ostensum est sape- /»- » 
rius in primo congruo inveniendo numcrum l m cqualem 
esse numero « t , maior est enim e i quam e s , ergo maior 
est l m quam e s , accipiatur ergo ex numero I m nume- 
rus ( n equalis numero e z , hoc est numero k t, reliqnus 
Il m equalis est numero t. Addatur itaque super k m 
numerus m e equalis numero m n , et quoniam k n du- 
plns est numero k par erife^ft n. Ex multitudine quidem ^ 
inparium qui sunt ab uno usquc in k n provenìt quadra- 
tus 0 p , sunt enim circa numerum k l , quare k l est ra- 
dix numeri o p. Rursus quoniam ex 2 t in km provenit 
quadratus p g , sed quot'unitafes sunt in numero 2 t, tot 
inpares numeri sunt uiter numerum k n et numerum k c, 
duplus est enim n e numer^ z t , ergo quadratus p q con- / ^ 
stat ex inparibus qui sunt inter k n eX k m. Ergo duo 
({uadrati o p et p q Constant ex omnibus inparibus qui 
sunt ab unitale usque in numerum k c , ergo numerus 
0 q quadratus est , et est duplus quadrati 0 p , proportto 
ergo quadrati 0 9 ad quadratum , 0 p est sicut 8 ad 4 , 
hoc est sicul iiiiineri non quadrati ad numerum quadra- 
tum , quod est iuconveniens. Non ergo proportio coniuncli 

43 
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a y ad residuum d y esl sicut y b b a, quod oportebat 
OBteodere. 

Hoc idem demonstraretur sì numenis a g esset inpar^ 

quìa que proportio est numeri 6 9 ad 6 a , eadem dupli 
q ^ ^ ad duplum b a , uade numerus e z ostenderetur equali» 

numero k l etc. £x hoc eoìm ostendetar quod nuUus qua- 
dratus numenis potest esse congruum , quia si possìbile 
esset , et iam esset proportio coniuncti duorunì adiaceu- 
tium numerorum ad residuum , sicut maior eorum ad mi- 
norem. Quare subintellìgitur multos numeros esse qui 
congruum esse non possunt , sed omnis numerus potest 
esse congruum , si ex divisione alicuius congrui per ipsum 
proveniat numerus quadratus, vel si ipse fuerit unus 
ex Iin^adiacentibus . et reliqui tres fiant quadrati , ut si 
ponamus 9 et 16, qui sunt quadrati , et coniunctus ex 
eis, scilicet 25, est quadi'atus, et auieratur 9 de 16, re- 
manent 7 , qui 7 polest esse congruum , multiplicatio qui- 
dem dupli de 9 in duplum de 16 fticìt quadratum nu- 
mcrum , scilicet 576 , qui si multiplicetur per 25 faciet 
iterum quadratum numerum , qui si ducatur per 7 faciet 
/ congruum , ergo 7~ eius pars erfo quadrata. 
' Volo invenire numerum quadratum , cui addita ra- 

dice ipsius faciat quadratum numerum j ^t si ipsa raciix 
auferatur ab eo , remaneat similiter numerus quadratus. 
Adiaoeat congruum similiter cum suis trìbus quadratisi 
qui iUuL luimori a b , g d. a d (^). Quare congruum erit 
numerus b g, et g d , ei dividatur unusquisque quadrato- 
t*. » r,^ rum I a b, à g , a d congruum b g , ei proveniant 

(4j Vedi Fig. 33. 



Digitized by Google 



99 

numeri a s, s i, e h, e% coostituaiar super « t' letrago- 
num e k , et conpieatur superficies I A, et a puncto s 
equidistaas rectis t A* et e i protrahatur recla 2 ( , et quo- 
Diam numerus e s proveoit ex diviaione numeri a 6 per 
è 9 , et numerus e i proveuit ex divisione numeri a g in 
congruum b y , numerus quidcm i i provenit ex Jivìsìoikj 
b g in se , ergo 2 t, e t similiter , quia diviso a d per con- 
^ruum g d , lioc est per 6 , provenit numerus 0 h, et 
ex divisione ag in g d provenit e i, ergo t h provenit 
ex divisione y d in se. Quare t h est similiter 1 , equalis 
est ergo h i recte i s , et quoniam super rectam « t con- 
stitutum est tetragonum e Ir» et < est 4 , superficies tta^ 
que k h , ve\ k z , est radix tetragoni e k. Ergo super 
tetragonum e k addatur eius radix, scilicet superficies k h, 
proveniet superficies i À , et si ex quadrato e k aufferatur 
«ius radix, que esikz, remanebit superficies zi; et quo> 
niara ex divisione numeroruni a b ci a g et a d in aliquem 
numerum, scilicet in b g, proveuerunt nuiaen ez, e i, e 
est ergo sicut a 6 ad a ^gr , ita « s ad e I , sunt enim qua- 
drati numeri ah et ag , ergo proportio numeri 0 s ad e t 
est sicut proportio quadrati uumeri ad quadratura nume- 
rum. Quare ex ductu ez in e i proveniet quadratus nume- 
ras, sed e t recte equalis est recta z 1 , cum sìt equalis recte 
t k , tetragonum enim est superficies e k, ergo superfices 
e l est quadratus numerus. Similiter, quoniam proportio e i 
ad e h, hoc est 1 e ad e A , est sicut quadratus numerus 
ad quadratum numerum, factus quidam ex numeris e H, 
l e quailrriLiis ani, hoc est superficies / h. Invcnclus est 
eaim quadratus numerus e k , c\xì addita radice, que est 
k h t provenit quadratus numerus ( A» et sì ex quadrato 
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« k aufératar eiiis radiz, ramanebil quadratus numenis 0 
^ r , e oportebat J atond e ro . 

i Similiter si oportuerit invenire quadratum numerum , 

cui addiUs duabus radicibus , vel diminutìs ab eo , fiat 
semper quadrali» numerus, dividantnr tuuc adlacentes 
quadrati ab, a g, ad, per dimidium congrui h g , ei 
proveniant numeri e z, e %t t h ^ erit numerus z i %, cui 
equabitur numenis t quare unaqaeqae saporficierum 
kkB%k% erìt equalis duabus radicibus quadrati nume- 
ri k, et erii similiter propoi tio c s ad i i sicut quadrati a b 
ad quadratum a g, Quara numerus qui fit ex « z in s i, 
hoc est sttperficies 1 1, quadratus est , propter eandem et 
superficìes , scitioet numerns I A, est quadratus. Tnventus 
est ergo quadratus e cui additis duabus radicibus. sci- 
lioet k h t provenit quadratus numerus < A , et demptis 
ab eodem 0 k duabus radìoìbas, sciìicet k s, remanet qua- 
ibt.iìvrr$o djaius z l; hoc idem intelligator | de tiibus , vel pluribus 
radicibus additis , vel diminutis. 

Et ut hec iu uumeris habeantur, quadratus a ò sJt I , 
et quadratus a g sit 25 , quadratus quoque a d stt 49 . 
^ cì*^*^l ergo congruum 6 ^ , vel g d 24 , in quo dividaa- 

tur 4 et 25 et 49, profeniet é ^ ^'^^ ei $ i erii -i^ nume- 
rus quoque e h erit S, ex ductu quidem e < in se provenit 
quadratus e k, quod est | ^ , cui si addatur id quod fit 
ex k i in ih, scilicet ^ > proveniet V H , cuius radix est 4| , 
hoc est ^ I ; similiter si auferatur^ 4, hoc est lyf, ex tK* 
hoc est numerus k % ex numero k t , remanebit prò su- 
perficie e i tVj , quorum radix est , et si super quadra- 
tum aliquem propone tur addi et dtmÌDui duas radices, 
^0 duplieabis quidem numei^ 9 %, t i, 9 k, provenient ^ 
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ei iV i ei n 4 , qui etiam proveaiel si dividaiur I et 25 
el 49 per dimìdtam congraum , soìUcel per 4 2» el sic ra- 
dix quesiti quadrati erit A ^ . et sic intelligas de tribus, 
vel pluribub radicibus additis et dioiinutis. 

Omnium trium quadratorum , qui sunt cootÌDui inpa- 
rea, maìor quadratus addit super mèdium octo plus quam 
luetlius super minorom. Adiaceaiil tres radices a b, b g, 
g d [K) ti'ium datorum quudratorum , qui suot iopares 
et oontiuui» et sit radix a b mìaor quam ò y,.et kg 
minor quam dg , dico quadratum , qui fit a numero ij d, 
adderò odo plus su|>er quadratum , qui fit a numero b g, 
quam addat quadratus qui fit a numero d g super quadra- 
tum qui fit a numero a b. Quare numeri a b, b g , g d, 
sunt radices trium continuorum quadratorum inparium , 
inpares quideiu sunt et eontinui. Quare b g superbabun- 
dat a 4 in duobus , et in tot superhabundat numerus d g 
numerum b g , auferantur ergo duo a numero ò 9 , re- 
maneatque ex eo numerus b ; propter eandero si a nu- 
mero y d auferantur duo » scilioet numerus c d » rema- 
nebit g e equalis numero 4' g, Rursus si a numero e g 
auferatur numerus g f equalis utriquc uumerornm a 4, 
6 e , remanebuDt duo prò numero f c . quare totus f d 
est 4. £t quoniam numerus g e est id in quo numerus 
4 g superbabundat numerum a 4, et est e 4/ duo , addit 
ergo quadratus , qui fit a numero 6 g , super quadratum, 
qui fit a numero a b, duplum numerorum a 6, 4 y, hoc 
est numeri a g, Simililer et quadratus , qui fit a numero 
g d , addit super quadratum 4 g duplum numerorum b g, 



(4} Vedi Fig. 34. 
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y d , ergo quot excedit duplum numerorum b y , g d du- 
plum numeronim a b g» iot excedit numems qui est 
^ ^ inter quadratos , qui fiunt a nameris 9 ^ 9 oumerum 
qui est intcr nuadratos , qui fiunt a numoris g b , b a , 
ibLiiretia coittuniter auferatur duplum numeti b g, quot | ergo 
soprahabundat duplam numeri g d duplum numeri a b , 
tot superhabundat numerus qui est inter quadratos , qui 
fiunl a ììunieris d (j , g b , numei'um qui est intcr qua- 
dratos qui tìunt a numeris g b a. Sed duplum numeri 
a b est sicut duplum numeri g f , ei^ duplum numeri 
g d superbabundat duplum numeri a b , hoc est duplum 
numeri g f in duplo numeri / d. Sed duplum numeri f d 
est ceto , quaternarius est enim f d , ergo quadratus , qui 
fit a numero g d » addit octo super quadratum , qui fit 
a numero b g , plusquam addat quadiatus qui fit a nu- 
mero b (j super quadratum qui tit a numero 6 a, ut 
oportebat estendere. 

Et quoniam secundus quadratus inpar, scilicet 9. ad- 
dit unum oc tonal i um super primum quadratum inparem, 
scilicet super ì , iovenietur ex bis tertium quadratum 
inparem» scilicet 25, addere duos octouarios super se- 
cundum quadratum inparem , et sic semper invenietur or- 
dinata asceusio quadratorum inpari um ascendere per 
ascensionem numerorum qui ascendunt per octonarium » 
hoc idem aocidit in quadratis parium numerorum preter 
ascensionem secundi quadrati paris , scilicet 16, qui ad- 
dit 4 2 super primum quadratum parem , scilicet super 4 ; 
deinde pares quadrati ascendunt per octouarios in infini- 
tum numerando supra 12, vel secundus quadratus par 



addii super primum quadratura parcm ter quaternarios , 
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et tertius super secundum addit quinque quaternarios, et 
quartus super tertium septem qualeruarios , et quintus su- 
per quartum novem , et sic semper adduntur duo quater- 
qarìi per ascensionem ioparium numeroruiii usque in io- 
finitum. Secundnm hanc proportionem , vel primus qua- 
dratus pariuui , scìlicet 4 » constat ex uno quaternario. 
Secundus super primum addit tres quatemarios , tertios 
super secuodum quinque , et sic ìnvenitur pares quadrato» 
ascendere per ascensionem quatcrnariorum qui ascendunt 
per ternarium ordinate, ascendere per ascensionem nove- 
narìornm qui asoendunt similiter per' inpares numeros. 
Verbi gratia quadratus ternani est semel 9, sexnarii ad- 
dit super primum tres novenarios , cum sit 36 , super 
quem quadratus novenarii addit quinque novenarios. Se- 
quens vero, scìlicet quadratus duodenari! , addit 7 nove- 
nni los -uper (juadratuiu novenarii , et sic deinceps. Illud 
idem éaveni ex ascensione quadratorum , qui sunt a nu- 
meris ascendentìbus per quaternarium, et per alios nume- 
ros in infinitum, ex quibus omnibus collegi solutiones 
quarundam sequentium questionum. 

Volo invenire in data proportione duas dìfferentias 
trium quadratorum. Esto data proportio numeri a ad nu- 
merum h [\), et sint numeri a b primi ad se invicem , nu- 
meri quidem a 6 aut sunt continui, aut non. Sint primum 
continui , et esto numerus b maior quam a , et adiaceat 
unitaset et ab unitate c in ordine disponantur tot numeri 
inpares, quot sunt unitates in mimerò h maiori.qui sunt de, 
d /, et accipiantur quadrati numerorum e f g, qui sint 
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numeri h i k, dico quod proportio differoaiie , que est 
mier quadratum h, et quadratum t ad dtfferentiam , 

(jue est inter quadratos t k , est sicut numerus a ad 
numerum 6 , quod ita probatur. Quoniam unitas est e , 
^ ^ et ab ipsa dlapoaiti aant numeri inpares ordinate d, e, f, 

g, erìt d et fi b, et f 1 , et g 9, et quadratos qui fit 
a numero e» scilicet numerus h est 25, et quadratus qui 
tìt a numero soilicet numerus t, est 49, et quadratus 
qui fit a numero scilicet numerus ft, est 81; et quia 
numeri d, e, f, g sunt secundum quantitatcm unitatura , 
que sunt in numero 6, et numeri d, e, /, g sunt UIP', crii 

« 

manifiastum quod numerus 6 est 4 , et numerus a est 3 • 
et manifestum quod quadratus qui fit a numero d, sci- 

licet a ternario , addit super quadratum qui fit ab uni- 
tate e unum octonarium , et quadratus qui lit a nume- 
, ffi^^^'it^y*^T*-ToJJ^ scilicet numerus t, addit super quadratum qui fit 
JiA^y *'*'*a numero e, hoc est super numerum h, tres octonarios. 
Ai.vy;, «./ videi icet secundum quantitatem unitatum , àùt tjua l a nu 

mero g„ addit super quadratum qui fit a numero f, sci- 
z^^f^-' / <». ^t%^^«to licet super quadratum quatuoi* octonarios, scilicet se- 
1 rt^c »-tr*v «^7 «*^«^_ cundum quantitatem unilatum, que sunt in numero b; 
j^.i^y *-*^'^quare proportio differentìe* que est inter quadratos h i, 

ad differentiam . que est inter quadratos i est sicut a 
ad hoc est sicut 3 ad 4. Et si numerus a esset 40, 
et 6 11 , secundum ea que dieta sunt addendi essentJjO. 
J^jt'tmJ et II . et 21 f que inde proveniunt essent radix mediani 

quadrati, quaru 19 érit radix minoris quadrati, et 23 
crit radix maioris. Sunt enim 19. et 24 , et 23 continui 
inpares , et est i\ decimus numerus inpar ab unitale. 
Quare ((uadratus qui fit ab ipso 21 , scilicet 444 , addit 
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super qaadratum qui fit a 19, se ilicet super 3(>l, decem 
octoaai'ios , et quadratus qui fit a 23 , cum bit uudeci- 
mus numérus inpar ab uoitale, addii super quadratum 
qui fit a 21 , fìcilicet 629 , super 441 undecim octooarios, 
quarc dilferentia , quo est Inter 361 et 441 , scilicet 80 , 
est ad differeotiam , que est iuter 441 et 529 , | sciiicet 
ad 88 , sicut 40 ad 11. Nam quam proportìonem hàbet 80 
ad 88, eandem habet \ de 80 ad , de 88, scilicet 10 
ad 11 , quod oportebat estendere. 

Et si non sunt numeri a (\) continui, erunt ipsi 
numeri aut ihpares collaterales » aut non. Sìnt primum 
collaterales inpares , et quoaiain quadrati , qui suni a pa- 
ribus numeris , ordinate ascendunt . per quadruplioatam 
ascensioiiem inparium numeroram , ut 4 , qui est qua- 
dratus binariì , scilicet primi paris numeri , qui ascendit 
per quantitatem uaius quaternarii , et 16, qui C6i qua- 
dratus secundi paris numeri , scilicet quaternarii, qui sur- 
git per quadruplioatam ascensionem duorum inparium 
numerorum , scilicet de 1 et 3 , erit manifestuiu quod 
unusquisque quadratus par addit duos quaternario» plus 
super anteeedentem quadratum parem , super qaaterna- 
rios , quos addit ipse anteceden» quadratus super saum 
anteeedentem quadratum , hoc quod tertius quadratus 
par addit super secundum quadratum parem quìnque qaa- 
terparios , cum secundus quadratus par addit super pri- 
muiii tres (juaternarios , scilicet 16 super i, et quarlu> 
quadratus par addit super terlium quadratum septem 
quaternarios , et ita accidii omnibus per ordinem. Undc 

dj Vedi rig. 36 
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mm volumiis invenire duas differentias inter tres quadra- 
tos numeros , quarum proportio sit sicut duo numeri in- 
pares oollatejrftles , nt dìcamus » sìcut 14 est ad 43, ao- 
cipiemus inter pares quadratos continoos , quorum me- 
dianus quadratus addai super anlecedentem quadratura 
parem , 4 4 quaternarios ; qui tres quadrati ita possuut in- 
venirì. Addantur 44 cum 43*» enint 84', quonioi quarta 
pars multiplicetur per 2 . scilicet per radicem primi pa- 
ris quadrati , Ltkr^, qui sunt radix mediani quadrati , 
et 4 0 erit radix primi quadrati , et 4 4 erit radix secun- 
dì quadrati. Possumus etiam hoc idem invenire inter qua- 
dratos , qui tiunt a numeris ascendcntibus per temarium. 
Verbi gratìa volumos iavenire duas differentias inter tres 
quadratos numeros , quarum proportio sit sicot 49 est 
ad 24 , qui sunt eollaterales inpares , addemus 49 cum 31 
et 40 , que provcniunt cura dividemus per 4 et 40, que 
inde provenìunt muiliplicabimus per 3, soilicet per radicem 
primi quadrati ipsius ordinia , erunt 30» que erit radix me- 
diani quadrati, quare radix minoris quadrati erit 27, et ra- 
dix maioris erit 33. Nain quadratus qui fit a 30, scilicet 900, 
addit super quadratura qui fit a 27, scilicet saper 729, no- 
venarios 49, et quadratus qui fit^33, scilicet 4089^ addit 
super 900 novenarios 21 , et sic proportio differentie , que 
est inter 7^ et 900 , scilicet 474 , est ad differentiam que 
est I inter 900 , et 4089 , scilicet ad 489, sicut 49 adjl , 
hoc volumus. Quod etiam invenietur inter quadratos , qui 
fipnt a nuDiens ascendentibus per quaternarium , vel qui- 
narium , ve! per aliom quemlibet numerum. 

Et si proportio duarum dilFerentiarum , quo sunt inter 
tres quadralcs, fuerit sicut aliquis (juadratus a ad aliquem 
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quadratam voìaero ipso» tres quadratos ìnvenire. Ponam 

numerum c (1) medium inter a 6 in pioporlionci continua 
cum possibile. Quìa, ut in Euclide habetur, inter duos qua- 
dratos numeros uiius medius mterc(dit numerus. et pro- 
creabitur numerus e ex multiplicatione radicìs nameri a io 
radicem numeri 6 , et erit sicut a ad c, ita c ad 6 ,]sicut c 
est ad à, ita b sit ad à, et erunt numeri a,, e, d, 6, conti- 
nui proportionalee , quare erit sicut a ad 6 , ita « ad d , 
et sit quadralus numeri a numerus e f , gI quadralus nu- 
meri c, numerus eg, insuper et quadratus numeri b nume- 
rus e^ àioo dififereutias, que sunt iuter quadrsttos f*f, et 
eg,ei0 scilicet oumerì f g^eig h, proportìonem habere 
ad se inviccm eam , quam habet quadratus numerus a 
ad quadratum numerum ò,, quod sic probalur. Quoniam 
numeri a eh continue proportionales sunt , est sicut a 
prìmus ad b tertium , ita quadratus numeri a primi , ad 
quadratum numeri c secundi , ut in geometria aperte 
moostratum est. £st eaim quadratus numeri a numerus e f , 
et quadratus numeri e numerus « g, ergo est sicìit a ad h, 
ila niimorus <j /" ad numerum e g. Rursus quoiiiam nu- 
meri c b d continue proportionales , est sicut c ad d , 
ita quadratus numeri ^ scilicet numerus s ad quadra- 
tum numeri b , scilicet ad numerum s A. Sed sicut e est 
ad d, ita fuita ad b , ergo sicut a ad & , ita numerus a g, 
ad numerum e h \ iuit etiam sicut a ad 6 . ita « ad 
numerum }f g. Numeri ergp efeiej^ oontinupproportio- 
nales sunt, et quoniam est sicut e f ad e g , ita e y ad e A, 
disiunctim ergo erit sicut e f ad f g, ìt^ c g 9d g h, permu- 



ti) Vedi Pig. 37. 



talìm ergo sicot e^adé^.ìtafftad gh,sieóef9à€g 
est sicut a ad 6 , ergo sicut a ad 6 , ila / </ , scilicet diflfe- 
reatia que est inter quadrato» e et e y , est ad 9 , sci- 
licet ad dìfferentiam que est inter quadratos e g e% 0 
que eliam ostendantur cum nunieris. Esto quidem nume- 
l'US a i6 , et numerus b 25, quare numerus c erit 20, qui 
procreatur ex ductu radicis de 46 , in radicem de 25 « et 
est sicut 16 ad 20 , ita 20 ad 26-, et erit quadratus nu* 
meri o, scilicet numerus e f, 256, et quadratus numeri c, 
/w. ur.rio scilicet numerus , 400 » et qua | dratus numeri 6 , hoc 
est numerus é A, est 625, onde si ex e 9 auferatur ef»re- 
manebont 4 44 prò numero f g , et si auferatur quadratus 
$ g ex quadrato e h, scilicet 400 de G25, remanebunt 225 
prò numero g h, sunt enim 444 ad 225 sicut 46 sunt 
ad 25 , et hoc voìui demonstrare. 

Et si data proportio dunrum diffcrenliarum cadcniium 
ioler treA quadratos non fuerit aliqua suprascrìptarum , 
videlicet ex continuis , vel ex inparìbus collateralìbus nu- 
meris, aut duobus quadratis, solutionem quarum ex ascen- 
sione octonaii^lum cadent^ inter quadratos inpares , que 
lit ex numeris contìnue ascendentibus ab unitate, et ex 
ascensione quatemariorum cadente inter pares quadratos 
numeros , que fit ex nùmeris ab unitale ascendentibus per 
inpares numeros , inveniemus hoc ordine. Ponamus ut pro- 
portio duaram differentiarum cadentes ( sic) inter tres 
quadratos numeros , fiat sicut 2 est ad 9. Accipiam pri- 
raum quadialum qui fìt a quinario, qui addii super qua- 
dratum sibi asceudentem iuparem duos octonarios • et ha^ 
bebo ipsum prò primo quadrato, si possibile fuerìt, et 
pro^ìortionabo ipsos duos octonarios cum octonariis, quos 
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addii ficquens quadratila ìnper super quadratum quinarìi , 

scilicet cum 3 octonaiiìs , et quìa proportio de 2 ad 3 
nOD est sicut SI ad 9 , super tres octoaarios addam qua- 
tuor octoaarios, quos addit quadratus novenarìì super 
quadratum septenarii , et erunt septem octonarìi » et erìt 
proporiio duorum octonariorum ad septem octonarios si- 
cut % ad 1 , sed proportio de 2 ad 7 est maior propor- 
tìone quam'habet 2 ad 9» quare super 7 octonarììs ad- 
dam multitadinem octonariorum additionis sequentis in** 
paris quadrati , eius videlicet qui fuit ab H , erunt octo- 
narìi 42, ad quem numerum, cuoi dico habeaat minorem 
proportiouem quam Bd 9 . duplabo numeros [)roportÌoiiis» 
scilicet 2 et 9 , et habebo 4 et 48, et considerabo prò-- 
portiouem quam hubct .4 ad sequeutem sibi numerum, 
scilicet ad voi ad duos sequentes numeros , scilicet ad 5 
et ad 6, vel ad tres sequentes numeros , donec invenìam 
inde pruportionem quam babet 4 ad 1 8 , et hoc erit cimi 
accepero a quaternario tres sequentes numeros . scilicet 5 
et 6 et 7 , qui faoiunt 48 , ad quem numerum 4 habet 
proporlionem eam quam habel '2 ad 9 ; et propter hoc 
inventa est solutio questionis , et habebo prò maiori qua- 
drato ìpsum qui est a 45, scilicet 1225 , que 46 habentur 
ex duplo de 7, uno addito , et est qnadratus, cpii fit a 48, 
addens super quadratum, (|ui fit ad 13, septem octona- 
rios , I et quadratus , qui tìt a 43 , addit super quadra- A>(^»«rw 
tumqui fit ab 44 , sex octonarios, et quadratus, qui fit 
ab 1 1 , addit super quadratum qui fit a 9 quinque octo- 
narios , et sic quadratus , qui fit ad 45, addit super qua- 
dratum qui fit a 9 quadratos 48, et quadrata», qui fit 
a 9 , addit super quadratum qui fit a 7 quatuor octo- 
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narioB^ e( sic proportio difiérenlie , queest inter quadra- 
twta qui fit a 7, et quadratiim qui fit a 9, scilicet inter 49 

et 81 , erit ad diffcrcntiam , que est inter 81 et 225, sicut 2 
ad 9 , et ìxqq e&i quod volui demoostrare. 

. Splvunlur etiam omnes «upraficrìpte que8tioiie9 , el eo- 
rum consimiles / ìd quadratis qui fiunt a duplo , vel a 
triplo , vel a quolibet alio multiplice numerorum , a qui- 
bus fiuut quadrati suprascriptarum inventtonum. Verbi 
gratta fttenml quadrati suprascripte qùestìonis a 7 et a 9 
et a 1 5 ; quare si duplicavimus hos tres numeros habe- 
bimus prò radice minoris quadrati 4 4, et prò radice me- 
diani 4 8 f et prò radice maioris 30 « et erit similiter pro- 
portio differentiarum, que aunt tnter quadratos qui 0uiit 
ab ipsis Dumeris, sicut 2 ad 9 , quod o&tcndam iu lineis. 
Sii linea ab (i) 49, scilicet quadratus septenarii , et a e 
8Ìt 84 , scilicet quadratus noverarli» et a d sit quadratus 
qui fìt a 45 , et e z sit quadratus qui fit a 14, et e t sit 
quadialus qui fit a 4 8, et e ( sit quadratus qui fìt a 30. Et 
quoniaia numeri, a quibus fiunt quadrati e s, e e I, du> 
pli sunt numerorum, a quibuS fiunt quadrati a ^« a e» a d* 
erit uDusquisque quadratoruin e z , e e quadruplus 
sui similis» scilicet e z qx a b , et e i ex.a et e i ex a d, 
et quoniam totus s I ex toto a e quadruplus est, et s x , 
ex a 6 similiter est quadruplus , relìquus z i ex reliquo 6 e 
quadruplus est. Similiter osteudetur t ( quadruplus esse 
ex e d, quare est sicut. € ad e d, ita s i ad t t. Est enim 
b cade d sicut 2 ad 9, et s i ad t f est similiter sicut 3 
ad 9. Similiter si numeri, a quibus esseot quadrati e z, 

(4) Vedi Fig. 38. 



Digitized by Google 



4M 

e ì , e t, essent tripli numerorum , a quibus quadrati a fc, 
a c, a d, essel tmusquisque quadratorum e z, e i , e I 
nomiplas sai, nmilìter qaare dififereotìa % i esset nonapiéfr 
ex differentta 6 e, et diflGsrentia t' f ex dìflferentia c d, quare 
esset sicut 6 e ad c d, ita s t ad t et hoc volui de- 
moDSirare. . 

Et sì proportk) duaram diflsrentiaram , (]ue aunt in 
tics quadralos, fuerit sicut 11 est ad ^3, crit primus qua- 
dratus 25 , secundus tertius 3401 > quos hoc ordine 
inveai. Posai prìmum prò mediano quadrato qnadratom 
qui fit a 29, cum ipse addat 4f octonarios super (qua- 
dratura qui fit a 24 , et investigavi proportionem , (luaui 
habet 4 4 ad primum sequentem sii» nunlenini , vel ad 
duos , ve! ad plures , el non invenì cum ipsis nomerls prò- 
portionem , quam habet 44 ad 43, quia si addatur 12 
et 43 et 44, que secuntur 44 in ordine numerorum, non 
faciunt ultra 39» ad quem numeram 14 habet maiorem 
proportionem quam ad 43 , et si cum ipsis 39 addatùr 
sequens numerus, sciìicet 15, veniuni 54, ad quem nu- 
meram 4 4 habet minorem proportionem quam ad 43 , et 
propter hoc daplìcavi 11 et 43; et trIpKcavì etiam , et 
per unumquemque numerorum qui sunt usque in 7 mul- 
tiplicavi eos, et non inveni inter continuos numeros pro- 
portionem quam querebam, ad extremum octuplicavi 44 
et 43 , et habai 88 et 344 , et divisi 88 per 1 4 , et prò- 
venerunt 8, circa (^ucin posui deoem numeros sibi conli- 
nuos , et fuit 8 medius inter eos, et fueruot 4 ^ numeri , 
qui instmul aggregati lacìant 88, ex qnibus minor nu- 
merus est 3 . maior 4 3 1 et daplieavì 4 8 , et addidi ìp, et 
proyenerunt ; cutus quadratus addit octonarios 43, su- 



per quadratali) qui fit a 35, et qnadratus qai 6t a 35 

addit 12 octonarios super quadratum , qui Qt a 1^3, et sic 
investigaiido inveni quadratum qni fìt a 27 addere super 
quadratum qui fit a 5 octonarios 88, qui proveniuntex 
aggregatione numcrorum , qui sunt a 13 usquc in 3, sci- 
licet ex undecim numerìs ordinatis. 

Deinde acoepi 4 4 cam suis sequentibos numerìs usque 
in 29 , et aggregavi eos , et habui '3i4 , scìlicet octupluro 
de 43 , ot super (iu[}luin de 29 addidi 1 , et habui '59, 
prò radice maioris quadrati , scìlicet de 34^4 , qui addidit 
octonarios 29 super quadratum sibi antecedentem inpa- 
rem , scìlicet super eum qui fit a 57 , qui quadratus addit 
super quadratum qui fit a 55 octonarios iS , et sic ad- 
dendo òmnes octonarios » quos addunt antecedentes qua- 
drati , qui sunt a quadrato qui fit a 59 , usque ad qua- 
dratum qui fit a 27 , super buos consequonlcs . collegi 
quadratum, qui fit a 59, adderò super quadratum, qui 
fit a 27, octonarios 344, quare proportio.différentie, que 
est inter quadratura qui fit a quinario , et quadratum 
qui fit a ^7 , est ad differentiam , quo est inler quadra- 
tura' qui fit a -27, et quadratum qur fit a 59 » sicut M 
ad 43 , quo etiam proportio invenietur in qoadratis qui 
fili.HtnH, sunta duplo, vel ab | alio quolibct multiplìce radicum in- 
venlarum. 

Volo invenire tres quadratos numeros, utadditio primi 
et secundi , neo non ipsorum trium nuinerorura , faciat 
quadratum numerum. Inveniam priiuuui duos quadialo^» 
numeros , ex quorum additione proveniat quadratus nu- 
merìis, et tiant a nunieris primlS ad se invicem; siot 9 
et 10, ex quorum additioue proveniunt 25, qui est qua- 
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dralus numcrus, et acci|)iam quadratum qui colligilur 
ex aggregaiione omnium inparium numerorum , qui suut 
infra 25, qui quadratus est Ui , cuius radix est medie- 
tas duorum oxtrcmorum ipsorum ioparium numerorum , 
3cilic6t de 4 et 23. Ex aggregatione quidem de 4 44 et 2>5 
proveniuat 469, qui numerus quadratus est, et sic tn- 
veoli sunt tres numeri quadrati , quoi um duo noe non 
et omnes simui aggregati faciuni quadratura numerum , 
super quem etiam quadratum si addatur quadratus nu- 
merus» qui colligìtur ex omnibus inparibus numeris, ({ui 
sunt ab uno usque in 467, cuius quadrali radix est 64, 
scilicet medietas de 1 08 , provetti unt , qui numerus 
est quadratus , et dus radix est 85 , ei sic inventi sunt 
quatuor quadrati , quorum duo , vel tres , nec non el 
omnes simul coniuDCti , faciunt quadratum numerum , su- 
per quibus ^iam 7225 possumus tres qnadratos diversos 
adderò , et cum unoquoque ipsorum feciet quadratum nu- 
merum, ex quibus est quadiatus proveniens ex omnibus 
ioparibus numeris. qui sunt infra 7225 « cuius radix 
est 361 SI. Seeundus vero quadratus provenit ex aggrega- 
tione omnium ìnpartum numerorum , qui sunt sub quinta 
parte de 7225 , detractis inde duobus inparibus oidem 
quinte parti collateralibos , cuius quadrati radix est 720. 
Tertius quidem quadratus provenit ex inparibus ipsius rr 
partis collaloralibus . cuius ((uadrati ladix est 432, el sic 
possunt iniiniti quadrati numeri ìnvenir^, qui disiuncii , et 
simul aggregati , secundum infrascriptum ordinem, faciunt 
numerum quadratum. 
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Ques^ mUd proposUa a Magislro Theodoto domini 

imperaiom phyìosopho. 

Volo ìnveDÌre tfes numeros, qui insiiuul aggregati cum 
quadrato primi numeri faciant quadratum luimerum , su- 
per quem quadratum si addatur quadratus secundi egre- 
diatur inde quadratas numems • cum quo quadrato addito 
quadrato tertii, sìmìliter quadratus numerus inde prove- 
niat. Inveniendi sunt primi tres numeri quadrati , quo- 
M rum duo simul aggregati fociaut quadratum numerum | ex 
aggregatione ipfiomm trium veuiat item quadratus Ho- 
merus, et minor eorum ^it plus radicibus reliquorum duo- 
rum quadratorum. Sintque 36 et 64 et 576, et erit radìx 
secundi numeri 8 » tertii 24, que radices habjSitur prò 
secuttdo et tertio numero quesìtorum trium numerorum, 
et ponam prò primo numero radicem, et aggregato hos 
tres numeros simul, et habebo Z% et radicem, super quem 
addam quadratum radicis , et habebo 32 et quadratum et 
radicem, que omnia volo ut equentur primo posito qua- 
drato, scilicet 36, et auteram ab utraque parte 32, et 
remanebunt quadratus et radìx equales UH* unitatibus. 
linde qualiler in similibus operandum sìt, ponam prò qua* 
drato quadiatum a c (\) , cuius unuinqiiodque latus sii 
equaie posite radic^, et addam ei superticiem d e recti- 
angulam , que sìt una radix quadrati a e, qilare e é erIt I , 
et d c est radix , cum sit unum ex laterìbus quadrati a e, 

{4) Vedi Fì£. 89. 
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et dimiabo c e super f, et erit unaqueque bectionum c f 
ei f e medietas unius. Et quia inveniiiius qaadratam et 
radicem aquari IIII* unìtatibus , erit manifestum quod su- 
pcrtlcies a e rcctiangula erit 4 , que supcrficies provenil 
ex a 6 ÌQ 6 e , hoc est ex 6 c in 6 e , et quia Uaea c e 
divisa est in duo equa super f , et- in directo eìus addita 
est quedam recta e b , erit superficies beìn b e, cum qua- 
drato linee c f, equalis quadralo linee b f. Sed ex 6 c 
in ò e proveniuDt 4 , quibus si addatur quadratus nume* 
ri e f p qui est \ , habebuntur { 4 prò quadrato nume- 
ri ò /" , qui numerus cum non habeat radicom , dicemus 
numerum 6 f esse radicem de J 4, de quo si auferaiur 
numerus e f, qui est ì unius, remanebit prò radice b e 
radix de } 4 minus | unius, qui numerus sit inratictina- 
tus , habebilur prò primo numero quesito , et secundus 
erit 8 f terttus ^4. Verbi gratia ex aggregatione quidam 
horum trium numerorum habentur 4 31 , et radix de } 4, 
super quam aggregationem si addamus quadratura primi ^ ^ 
numeri ^ qui est^ 4 minus radice de} 4, habebuntur 36, / ^ 
qui numerus quadratus est. Super quem si addantur 64, 
scilioet quadratus secundi numeri, venient 400, qui nu- 
merus quadratus est, et radix eius est 10. Super quem 
quadratum si addantur 576 , sciiioet quadratus tertii nu- 
meri , habentur 676 , qui numerus quadratus est, et radix 
eius est S6, et hoc volumus. 

Et ut solutio questionis suprascripte habeatur ia nu- 
metis ratiocìnatis, ostendendum | est primum quod quando iw^n 
quarta unius integri additur super aliquem numerum con- 
temptam sub lUiobus numeris ratiorliìniis . (luor-nm unus 
excedat alterum in 4 , procreatur mde quadratus nume- 
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nis , quod oslcntiatur in superficie a g i l ], qm contincatur 
sub duobtts Qumerifi ratiocinatis , quorum maior excedat 
allerum in 4 ^ qui saiit ab, et 6 y • et maior eoram 
eslo 6 9 , et aufmtur a malori 6 g nnitas g d , rema- 
nebit numerus 6 d equalis oumero a b , ci dividalur 
unitas 9 d in duo equa super « • et erìt d « medietas 
unìus inlegrì. Qnare d 0 medietas est ratiociiiata , est 
enim et numrrus h d ratiocinatus , qua re totus h e nume- 
rus ratiocmalus est, et quadrdtus^ qui fit ab ipso, ratio- 
cioattts est, cui quadrato equalur superfioìes , quo lit ex 
6 d in b g, hoc est ex a b in b g , cum quadrato qui fit 
ade. Sed quadratus . qui fit ex d e, est ^ unius , et nu- 
merus, qui provenit ex a d tn 6 est contemptus sub 
daobus nomeris ratiocinatis, quorum unusexcedit atium 
in 1 , ergo cum additar j cum numero facto a duobus 
numeris , quorum uqus addai super alterum I , provenit 
inde quadratus numerus, et hoc volui demonstrare. 

Et notandum quod onmes numeri Integri , qui fiunt a 
duobus coUateraiibus , scilicet continuis, proveniunt ex 
ordinata parium numerorum aggreg^tìone. Nam S • qui 
provenit ex unitate ducta in t , habetur ex primo pari nu- 
mero , et 6 , qui fiunt ex ductis 2 in 3 , babentur ci ag- 
gregatione primorum duorum parium numerorum, et 12, 
que veniunt ex 3 ductis in 4, habentur ex aggregatione 
trium {)arium numerorum , scilioet de d et 4 et 6 , et hoc 
eodem ordme ex decem paribus numeris provenit nume- 
rus factus ex IO vicibus 41 , quod idem intelligatur in 
omnibus reliquis numeris , qui fiunt a daobus continuis 

\ 

Vedi Fig. 40. 
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numeris ìntegris. El scìendum est quod omnis in par nu- 

aierus csl uggregalio duoruiu nutiici orum conlinuorum , 
unde quilibet inpar nttmerus potest dividi io duos nume- 
j'os conlinuos» ut 7 qui dividitur in 3 et 4. 

Nunc ostcndere volo quod quando de aliquo quadrato 
numero toUuntur aliquot ladices eius, el numcrus ipsa- 
rum radicum dìvidatur in duas partes, quarum una ad- 
dai super alteram 4 , et multiplioetur una ipsarum par- 
tium per aliain , quod provencrit addatur cum residuo 
quod de quadrato remanat , radicibus dentis , veniet inde 
numeiiis conlemptus sub duobus numeris inequalibus. 
quorum maior addit 4 super minorem. Ad quod demon- 
strandum , adiaceat | teiragonun. i g (1) , et tollalur ex f^^ 
eo aliquot radices eius» que radices contineant superficiem 
e g , quare numeros f g continet tot unitates , quot radi- 
ces ex quadrato a (j sunL m suporficie e g , et dividaiur 
numerus f g duas partes , quarum maior addat 1 su- 
per minorem , que sint f (fi g , maior earum sìt i g. Dico 
quod cum de quadrato a g tolìttur superficies « g , resi- 
- duum , scilicet superficies af, cum superficie, que fit ex 
i f in i g t facit numetum factum ex duobus inequalibus 
numerìs , quorum maior addit minorem , et boc est de 
quadrato a g tollero superficies i; g minus superlìcie que 
iit ex i /* in i g. Pooamus siquidem numerum 7 h cqua- 
lem numero i /*, et remanebit t A unum , quod dividatur 
in duas medietates , que sunt s t , s h, et eri t totus f g 
divisus in duo equalia super 2, et in duo inequaiia super t. 
Quare multiplicatio f i in t g cum quadrato» qui fit ab 

(4) Vedi Fig. 41. 
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i equalur quadrato numeri f %. Rqtsiis quoniam nuraenis 
/ g divisus esl in duo equa super s , et ei additus est nu- 
mems d erit muUiplicatio d g in 6 f, hoc est multìpli- 
catio a b \n b cum quadrato namerì f % , equalìs qua- 
dralo numeri 6 , sed quadrato numeri f z equalis est 
superticies f i in i g , cum quadrato , (|ui fìt ab t z me- 
dietate. Ergo multìplicatio a b in b f, hoc est superficies 
a f , CUOI multìplicatìone f i in t g, et cum quadrato nu- 
meri i z , equatur quadrato numeri 6 z. Kursus quoniam 
t k unitas divisa est in duo ecpia super punctnm < , et ei 
additus est numerus ò i , erit muUiplicatio 6 Hn 6 , cum 
quadrato t s, equalis, sed quadrato b z equalas sunt su- 
periicies a f el supcrticies f % in i g ^ cum quadralo i s, 
e^o superficies bj ìàb h, cum quadrato t s , equalis est 
superficiebus a ^ et f t /in t g , et quadrato t g. Comu> 
niter auferatur quadratus ex i z , remanebit superficies 
a f I cum superficie f i ini g , equalis superficie! 6 t in 
d A , sed superficies 6 t in 6 fit ex duobus numerisi quo- 
rum U1ÌU8 addit 4 super alterum , qui sunt d t et b A, est 
enim i h \ . Que etiam ostcndantur cum numcris. Quadra- 
tus quidem a 9 sit 400 , et erit unumquodque latus 40 , 
et auferautur a quadralo agi radioes eius minus multi- 
plicaiione f i in i g , qnc radiccs sint superficies e g , re- 
manchi t superficies a /* 30 , cum quibus si addatur mul- 
tìplicatio f i in i hoc est de 3 in 4 , venient 42 , qui 
numerus surgìt ex d t in 6 A , hoc est de 6 in 7 , 
/w.s8».r*, est I enim tolus 6 ^ 10, de quibus si auleratur f g nu- 
merus, qui est 7, remanent 3 prò numero 6 f, quibus 
si addatur / t , qui est 3 , erit 6 totus numerus 6 t , cui 
si addatur unitas t h habebuntur 7 prò numero b h. Et 
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postquam hee omnia demonstrata sunl , redeamtis ad que- 
stioneiu phylosophi , et procedainus predicto modo, donec 
habeamus quod censos et radix et 32 equantur quadrato 
de 36 t demde videamns quot radices sunt 32 de 36, hoc 
est quod dividaiiiiis 32 por r.tdicem de 36 , venicnL radi- 
ces y 5 , et propter hoc , ut inveuiamus solutionem pre- 
diete questionis in poBÌta proportione trium quadralorum (I ) 
supradictorum , scilicet de 36 et de 64 et de 576, oporlet 
ui mveniamus quadratum aliquem , de quo extractis ra- 
dicibus i 5 ipsius , remaneat numenis qui procreatur ex 
multiplicatio&e dictoram numerorum inequalium , quorum 
maior addit i super ininorcm. Quod inveniemus si posue- 
l'imus numerum aliquot radicum superhabundanteui pre* 
dictas radioes j 5; quod quidem possemus facere in infi* 
nitis modis. Onde ponamus ad libitum radicea 7, et divi- 
daruus 7 in duas parlcs , quarum una addat 1 super 
alteram, eruntque 3 et 4,. et multiplicetur 3 per 4 » fa- 
ciuDt 42, et nos acimus per ea que dieta sunt, quod 
quando de aliquo quadrato tolluntur 7 radices eius mi- 
uus 42, romaoebit de ispo quadrato numerus procreatus 
ex duobus numeris, quorum maior addit I super mino- 
rem. Et nos voluniua invenire quadratura, de quo extractis 
radicibus j 5 , remaneat similiter numerus procreatus ex 
duobus numcris , quorum unus addat 4 super alium, ergo 
radices ì 5 ipsius quadrati, quem querimus , equantur ra- 
dicibus 7 eiusdem quadrati minus42, quare si àddamus 42 
utrique parti , eruDt radices i 5 et 4 2 dragme, que equan- 

(<J In questo luogo nel margino dui ni>. lef;?esi la ^eguCDlu poslilla : 

* 

Hws usque est scr^lus qmlernus Uni. R. caidùialis. 
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tur 7 radìcibus. Tollantur ergo ab utraque parte radìces 1 5, 
remanebit radix \ \ , que equantnr unitatibus \%. Tripli- 
cenras ergp bec omnia, et emnt quìnque radìces equa- 
les 36 , unde si 36 diviserimus per 5 babebimus 1 7 prò 

, I ,j,-/7i«*. quesiti quadrati j6, ergo propoiiionoìiter est sicut 

y, ' 6 ad j 7 , ita 8 et 24 ad radicem secuadi et tertii qua- 

' fili fx-* ffu^cTìi^^^^^^ ^ addit super quintain partem ipsius, quai-e si 
^ super 8 et super 84 addamus quintam eorum babebimus 

prò radice secundi quadrali | 9 , et jiro radice tertii f 28, 
et erit { 9 secuudus numerus ex Irìbus quesitis numeris, 
et I 28 erit tertius; et est adbuc primus numenis ìguotus, 
fét »t»«to qui cum I fuerit addituscum secundo' et tertio numero pre- 
dictis» et cum quadrato ipsiu^ primi numeri, faciet quadra- 
tam de T 7 I qui quadratus est 54 . Quare ponamus prò 
primo numero radicem, et addemus eam cum 1 9 et cum 4 S8, 
et habebimus radicem et | 3y8, quibus addemus quadraiuiu 
radicis , et babebimus quadralum et radicem et j 38, que 
/ ù S equantur dragmis ^ 51 . ToUamus ergo ab utraque parte 1 38, 

remanebit census, et radix, que equatur dragmis |} 13, su- 
per quem addamus ^, scilicct quadratum medietatis radi- 
cis , ut superius fecimus , et babebimus ^ A ^3 , que suat 
oentexime 1369, divìdamus ergo radicem de 1369, scìlìcet 
37 per 100, venìent 3, de quibus tollamus \ prò media- 
tate radicis, remanebunt \ 3 prò primo numero, et sic so- 
luta est bec questio ìd uumeris raiiocìnatis, et secundum 
bunc roodum potest^solvi in infinitis modis. 

Scivi cliam hanc queslioncm in numeris intcgris, quo- 
rum primus fuit 35, secundus 144 , tertius 360» quorum 
^^l'^gdtì^^ surgit in 539 , super quibus addito quadralo 
primi numeri, scilicet 1225. vcniunt 1764, qui numcrus 
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quadratufi est , et eius radix est 42 , super quo quadrato 
addito quadrato numeri seoundt, qui est 20736, ve- 
niunt S2500 , ()ui numerus quadratus est , et radix eius 

est 1 50 , super quo quadrato addito quadrato tertii nu- 
meri , scilicet 4 29600 , yeniuDl 4 524 00 , qui numerus qua- 
dratus est , et radix eiua est 390. Quoe numeros invenì ex 
positionc horum trium quadratoi ura , scilicet de 49 et 576, 
et de 3600 , quorum duo , nec non et ipsi tres simul additi , 
faciunt quadratura numerum. Et aggregavi radices secundi 
et tertii, scilicet 24 et 60, fuemnt 84 , que divìsi per ra- 
dicem primi quadrati , scilicet per 7 , et venerunt 12. et 
propter hoc oportuit me invenire quadratum numerum, de 
quo cum toUerem 42 radices eius, remaneret numerus 
factus ex duobus numeris inequalibus , quorum unus ad- 
del 4 super aiium. lindo acoepi 1 3 , et divisi ipsum in 
partes continuas , scilicet in 6 et 7 , que multtplicavi in- 
simul , et fuerunt 42 , et oportuit me invenire quadratum. 
cums 13 radices niinus 42 dragmis , equerentur li radici- 
bus eiusdem , et processi postea prediclo ordine , et habui 
numeros suprascriptos , ex quibus etiam quadratìs inveni 
hos alìoB tres numeros , scilicet } 40, et 64 , et 460. Et 
non solum per hunc modum tres numeri diversis modis 
possunt inveniri , sed etiam invenientur quatuor cum 
qualuor numeris quadratis , quorum duo per ordinem, et . 
tres ; nec non et omnes simul coiuLincli , | fèsrint qua- k m i*".. /,vc.<t 
dratum numerum. £go autem cum bis quatuor quadratis 
numeris, scilicet cum .... et .... et .... et .... (4) 

{4} Le qiuttro lame indicate con {Hteti nella linea Tigwinasettinui di 
qaesta pagina trovansi nel rovescio della carta 39 del Codice Ambroatano 
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inveni hos quatuor numeros , quorum prmius est \ 
«ecundus 7 4566 , tertìus ^ 4444 7 , quarius vero est 799iO« 
et eonim aggregalo est 97499. Super qao numero si ad- 
datur quadratus primi numeri , scilicet 1 677025 , vo- 
uient 47742^4, qui numerus quadratus est, et eius radix 
est 4332. Super quo etiam quadrato (4). 

(4) Così finisce in tronco il rovescio della carta 39 del Codice Aiubro- 
siano E. 75 parie superiore. Il rimanente di questo Codice è interamente 
bianco. 
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